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Zadatak 1.

(a) Neka je {Xn}n∈N niz slučajnih varijabli na vjerojatnosnom prostoru (Ω,F ,P). Pokažite
da je {

sup
n

Xn ≥ a

}
∈ F .

Rješenje:

sup
n

Xn ≥ a ⇔ ∀n ∃m t.d. Xm ≥ a− 1

n

⇒
{

sup
n

Xn ≥ a

}
=

∞⋂
n=1

∞⋃
m=1

{
Xm ≥ a− 1

n

}
Kako su

{
Xm ≥ a− 1

n

}
∈ F i F je zatvorena na prebrojive presjeke i unije slijedi tvrdnja

zadatka pod (a).
Napomena: {

sup
n

Xn < a

}
⊂

∞⋂
n=1

{Xn < a} =

{
sup
n

Xn ≤ a

}


