
MATIČNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

TEORIJA VJEROJATNOSTI 2
1. kolokvij - 08. travnja 2013.

• Broj zadataka: 4

• Vrijeme rješavanja: 120 min

• Ukupan broj bodova: 30

Zadatak 1. Neka su X i Y nezavisne slučajne varijable t.d. X, Y ∼ Exp(λ), λ > 0.
Dokažite da su slučajne varijable X + Y i X

Y
nezavisne. [7 bodova]
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Zadatak 2.

(a) Iskažite i dokažite prvu Kolmogorovljevu nejednakost.

(b) Iskažite teorem o konvergenciji reda jednako distribuiranih slučajnih varijabli uz pretpos-
tavku da red njihovih varijanci konvergira i dokažite ga koristeći (a).

[9 bodova]
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Zadatak 3. Iskažite i dokažite Kolmogorovljev teorem o tri reda. [7 bodova]
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Zadatak 4. Neka je (Xn)n∈N niz nezavisnih slučajnih varijabli na vjerojatnosnom prostoru
(Ω,F ,P).

(a) Ako je lim
n→∞

VarXn

n
= 0 pokažite da niz (Xn)n∈N zadovoljava slabi zakon velikih brojeva.

(b) Vrijedi li jaki zakon velikih brojeva za (Xn)n∈N ako je

Xn ∼
(
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1
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)
?

[7 bodova]


