MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

TEORIJA VJEROJATNOSTTI 2
1. kolokvij - 01. travnja 2011.

Broj zadataka: 4

e Vrijeme rjesavanja: 120 min

Ukupan broj bodova: 30

Rezultati: srijeda 06.04. od 13h (sifra: )

Zadatak 1. Neka su (Q;, F;,P;)(;cn Vvierojatnosni prostori. Kako se definira produkt tih
3>/ 3,15 (jEN)
prebrojivo mnogo vjerojatnosnih prostora? Iskazite i dokazite odgovarajuci teorem. [8 bodoval
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Zadatak 2. Neka su X, .., X,, nezavisne slucajne varijable i neka je X; ~ U(0, ) za svaki

1=1,.,n.

(a) Pokazite da je slucajna varijabla Y = max{Xy, .., X,;} neprekidna. [2 boda)

(b) Odredite gustoéu slu¢ajne varijable Z = sinY'. [5 bodova]
Rjesenje

(2) Fy(y) =P(X1 <y, Xo <y) = [[, P(X; <y) = L
= fr(y) = Zy" o (y)

(b> g(l’) = sin(x), L= [077T] = [077[-/2> U <7T/2,7T], 91 = 9Ly 92 = 9|L
Funkcije ¢; i go zadovoljavaju uvjete Teorema 11.8 + Napomena nakon teorema

F22) = FoloT () - g (e (2) + o (05(2) 1205 () Lpacen (2) =

= ——— ((arcsin 2)" + (arcsin z + m)") 191> (2).

T/ 22
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Zadatak 3. Neka su X ~ Ezp(\)iY ~ U(—a,a) (), a > 0) nezavisne slucajne varijable.
Jesu li slucajne varijable X i % takoder nezavisne? Dokazite svoju tvrdnju. [7 bodova
Rjesenje

1. nacin: pokazati da za neke skupove A, B € B vrijedi
X X
P(X € A, v € B) #P(X € A)IP’(? € B).
2. nacin: odrediti f(X,é) po Teoremu 11.9 (slicno kao u zad 2) i pokazati
f(x,g)(l’,’y) # fx(x)fg(?/)
AT

2ay?

f(X,é)(xay) = efAm1<0,oo>($)1<—Tw,§>(y)-
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Zadatak 4. Iskazite i dokazite Kolmogorovljev zakon nula-jedan. Prije toga definirajte sto
je to repna g-algebra i repna funkcija. [8 bodova)



