MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

TEORIJA VJEROJATNOSTI 1
1. kolokvij - 28. studeni 2014.

e Broj zadataka: 4
e Vrijeme rjesavanja: 120 min

e Ukupan broj bodova: 30

Zadatak 1. Neka su F i H o-algebrena Q #0, H C FiH € H.
(a) Pokazite daje G ={A € F: AN H € H} o-algebra na €.

(b) Neka je X slucajna varijabla na (Q,G)1Y = X - 1. Je li Y sluéajna varijabla na (2, F)
P (Q,H)?

[7 bodova]
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Zadatak 2. Neka su F,, n € N, vijerojatnosne funkcije distribucije na R.

(a) Za koje au, > 0 je funkcija F' = Z a, F,, takoder vijerojatnosna funkcija distribucije?

n=1

(b) Uz koje uvjete na Fy i F» je funkcija

) 3R(x), x <0
Glw) = {%Fl(x) + 1R (z), >0

vjerojatnosna funkcija distribucije na R?

[7 bodova
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Zadatak 3.

(a) Iskazite definiciju vjerojatnosne funkcije distribucije na R™. Je li takva funkcija nuzno
rastuca po svakoj varijabli? Iskazite i dokazite odgovarajuéi rezultat.

(b) Iskazite teorem iz kojega slijedi da je korespondencija izmedu funkcije distribucije slucajnog
vektora i njegovog zakona razdiobe 1-1 korespondencija. Obrazlozite!

(c¢) Neka je X neprekidan sluc¢ajni vektor s funkcijom distribucije Fx i gustoéom fx. Iskazite
i dokazite formulu kojom se za proizvoljan B € B" racuna P{X € B} pomoc¢u fx.

[8 bodova)
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Zadatak 4.

(a) Iskazite dvije definicije napete vjerojatnosne mjere na metrickom prostoru i dokazite da
su one ekvivalentne.

(b) Koja klasa metrickih prostora ima svojstvo da je svaka vjerojatnosna mjera na njima
napeta? Iskazite i dokazite odgovarajuci teorem.

[8 bodova)



