MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

TEORIJA VJEROJATNOSTI 1
1. kolokvij - 18. studeni 2013.

e Broj zadataka: 4
e Vrijeme rjesavanja: 120 min

e Ukupan broj bodova: 30

Zadatak 1.

(a) Neka je {X,}nen niz slucajnih varijabli na vjerojatnosnom prostoru (2, F,P). Pokazite
da je

{suan > a} e F.
(b) Neka je X slucajna varijabla na (€2, F,P) koja generira o-algebru o(X) te neka je A € F.
Odredite g-algebru generiranu slucajnom varijablom Y = X1 4.
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Zadatak 2. Neka je F vjerojatnosna funkcija distribucije na R t.d. je F(0) = 0.
Provjerite jesu li sljedece funkcije vjerojatnosne funkcije distribucije.

(a) G(z) = (1= F(;-)) Lz>0}
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Zadatak 3.

(a) Iskazite i dokazite tvrdnju koja uspostavlja vezu izmedu konvergencije (g.s.) i
Cauchyjevosti (g.s.) za nizove sluc¢ajnih varijabli.

(b) Definirajte opéu Cauchyjevu razdiobu i dokazite da je ona dobro definirana.
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Zadatak 4. Definirajte regularnu vierojatnosnu mjeru na metrickom prostoru S. Je li
zahtjev regularnosti ograni¢enje na vjerojatnosne mjere definirane na metrickom prostoru?
Iskazite i dokazite odgovarajuéi teorem. [8 bodova)



