MATICNI BROJ STUDENTA IME I PREZIME BROJ BODOVA

TEORIJA VJEROJATNOSTI 1
2. kolokvij - 14. sije¢nja 2013.

e Broj zadataka: 4
e Vrijeme rjesavanja: 120 min

e Ukupan broj bodova: 30

Zadatak 1. Neka je T proizvoljan skup, neka je 7 familija svih Borelovih cilindara na R”
i neka je BT = o(F7). Iskazite i dokazite Kolmogorovljev teorem o konstrukciji vjerojatnosne
mjere na BT, [9 bodova]
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Zadatak 2. Tocka T je uniformno distribuirana na ¢etvrtini jedini¢ne kruznice u prvom
kvadrantu. Odredite funkciju gustoce, oc¢ekivanje i varijancu udaljenosti tocke T" od pravca
Y=z

Napomena: % arcsinx = \/11_7 Za integriranje racionalnih funkcija s ¢lanom /1 — a2
koristite trigonometrijsku supstituciju z = sint.

[7 bodova)
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Zadatak 3. Neka su X,Y, 7, X;, X,, ... slucajne varijable na vjerojatnosnom prostoru
(Q, F,P) i neka X,, 2> X.

(a) Ako je Y ~ U(0,1) pokazite da vrijedi

YX, 5 vyX.

(b) Neka je g =41 Z € LP(QQ). Za koje vrijednosti realnog parametra p vrijedi

Ll
ZX, — ZX7?
Svoju tvrdnju obrazlozite.

[7 bodova
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Zadatak 4.

(a) Iskazite i dokazite osnovni teorem o odnosima razli¢itih tipova konvergencije sluc¢ajnih
varijabli.

(b) Dokazite tvrdnju:
X, 5 (c-konstanta) < X, 5oe

[7 bodova



