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1. U sistemu prirodne dedukcije odredite izvod za

(P → Q) → R ` (¬P ∨Q) → R.

2. Primjenom glavnog testa ispitajte ispunjivost formule

∃x(Q(x) ∨R(x, x)) ∧ ¬((∀y(∃xP (y, x) → ∀xR(x, y))) ∨ ¬(∃x∀yR(x, y))).

Ako je formula ispunjiva, odredite neku strukturu koja je njen model.

3. Neka je S skup formula logike sudova, neka je F formula logike sudova te neka vrijedi
S |= F. Dokažite da postoji konačan podskup {F1, ..., Fn} od S tako da je formula
F1 ∧ ... ∧ Fn ∧ ¬F antitautologija.

4. Neka su S i T skupovi formula logike sudova, neka je F formula logike sudova te neka
vrijedi da za svaku interpretaciju I takvu da je I(S) = 1 postoji G ∈ T tako da je
I(F → G) = 1. Dokažite da postoji konačan podskup {G1, ..., Gk} od T tako da vrijedi

S |= F → (G1 ∨G2 ∨ ... ∨Gk).

5. Dokažite ili opovrgnite sljedeću tvrdnju:

Ako je (Sn)n∈N niz skupova logike sudova, onda je I∪n∈NSn = ∩n∈NISn .
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