MATEMATIKA 1 — prva zadaca
2020./2021.
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2. (14 1) Zapisite u euklidskom obliku (z = = + iy sa x,y € R) sljedeée kompleksne
brojeve:

(a> 671'2
V3e's
(b) Sor
27e 3"

™ =cosm+isint=—14+4-0=—1.



3. (14 1) Zapisite u eksponencijalnom obliku sljede¢e kompleksne brojeve:
(a) =5
(b) 5— 5v/3i.

Rjesenge. (a) Primijetimo da je —5 = z + iy za x = —5 1 y = 0, pa polarne koordinate
(r, ) broja z = —5 mozemo izracunati kako slijedi:

o r=|z| =22 +y2=/(-5)2+02=5.

e Za ¢ mozemo uzeti bilo koji realan broj koji zadovoljava sustav

cosp=7==2=—1
singp =¥

dakle bilo koji od brojeva
™+ 2k, k e Z.

Uzmimo npr. k£ = 0; dobivamo ¢ = 7.

Dakle,

z=re"¥ = b5e™.
(Odabirom nekog drugog k € Z dobiva se ekvivalentno rjesenje; npr., stavimo li k = —1,

dobivamo z = 5e™™.)

(b) Primijetimo da je 5 — 5v/3i = 2 + iy za x = 51 y = —5v/3, pa polarne koordinate
(r,¢) broja z = 5 — 5v/3i mozemo izracunati kako slijedi:

o« =2l = VAT = /5 + (=5V3)’ = 0.

e Za ¢ mozemo uzeti bilo koji realan broj koji zadovoljava sustav

CoSs p =
sinp =

dakle bilo koji od brojeva
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Uzmimo npr. k = 0; dobivamo ¢ = —%.

Dakle, ' '
z=re? = 10e” 5",

(Odabirom nekog drugog k € Z dobiva se ekvivalentno rjesenje; npr., stavimo li k = 1,

dobivamo z = 10e% %)



4. (14 1) Odredite sva rjesenja u C sljedeéih jednadzbi:
(a) 2° =3+
(b) (22 —1)® = —256.

Rjesenge. Sjetimo se dazan € N, z € Ciw = |w|e? € C\ {0} vrijedi
M=w & z= 4 |w|ei(%+%7w) zaneki k€ {0,1,...,n—1}. (1)

(a) Kao u Zad. 3 vidimo da je eksponencijalni zapis broja w = /3 + i dan sa w = 2¢7’
pa uvrstavanjem podataka n =5, |[w| =216 = ¢ u dobivamo da je rjesenje zadane
jednadzbe dano sa

2 =+/2. 6(310#%)1 za neki k € {0,1,2,3,4}.

(b) Kao u Zad. 3 vidimo da je eksponencijalni zapis broja w = —256 dan sa w = 256¢™
pa uvrstavanjem podataka n =8, |w| =25616 =7 u dobivamo
(22— 1% =-256 < 2:—1=2e(§T%)" saneki k€ {0,1,2,3,4,5,6,7}
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)i aneki k € {0,1,2,3,4,5,6,7}.



5. (14 1) Skicirajte sljedece dijelove kompleksne ravnine:

™

(a) {rew r€(2,4], p€ [—g, 5]}

(b) {rew e (0,1)U(2,3) U(4,5), pe <g2§> U <7r,—

Rjesenge. (a)




