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Neka je f : D CR — R. Za c € RU {%00}, ako vrijedi

X—cC = f(x)—L
“ N ~—
x se priblizava c, “f(x) se priblizava L"
X # ¢
za neki L € RU {£o0}, pisemo
lim f(x) = L.
X—C

Ako je L € R, kazemo da je L limes funkcije f u tocki c.




Primjer 1(a)

y
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Jim, Flx) = 40°




Primjer 1(b)

lim X =0, lim X = 400, lim e = 1(= €°).
X——00 X——+00 x—0




Primjer 1(c)




Primjer 1(d)

.y | rf
1 1 |
1 i x
lim f(x) ne postoji, ali lim f(x) = —o0, a lim f(x)=1.
x—3 xX—3— x—34+




Neka je f : D CR — R. Za c € R, ako vrijedi

X = c+ = f(x) =L
“w HNHS
X se prlbllzeva C, “f(x) se priblizava L"
xX>cC

za neki L € RU {£o00}, pisemo
lim f(x)=L.

X—c+

Ako je L € R, kazemo da je L limes zdesna funkcije f u tocki c.




Neka je f : D CR — R. Za c € R, ako vrijedi

X — C— = f(x) =L
“w HNHS
X se Pflb|l§’ava C, “f(x) se priblizava L"
x<c

za neki L € RU {£o00}, pisemo
lim f(x)=L.

X—C—

Ako je L € R, kazemo da je L limes slijeva funkcije f u tocki c.




Primjer 1(e)

V4 .

lim sin x ne postoji.
X—r—+00




Primjer 1(f)

1
[\ rsin%

. 1 : : o1 .
lim sin — i lim sin — ne postoje.
x—0+ X x—0— X




Primjer 1(g)

lim Inx
X——2—

lim
X——24

In x ne postoje.




Limesi i osnovne aritmeticke operacije

Neka su a € Ric e RU{+oo}. Svaka od sljedeéih jednakosti vrijedi kad god je njezina desna
strana definirana:

(i) Jim (F(x) + g(x)) = lim £(x) + lim g(x)
(i) lim £(x) - g(x) = lim £(x) - lim g(x)

(iii) lim af(x) =a- lim f(x)

X—C X—C

()l f(x)
(iv) Jim, g(x)  limecg(x)’

Analogne tvrdnje vrijede i za limy_c4 i limy_c_.




Primjer 2(a)

im (3x+5)(2x — 3)(4x —7)
X—r=400 3x3 4+ x—1




Primjer 2(a)

i (3x+5)(2x —3)(4x—7) _ <+oo>

x—400 3x3+x—1 +00




Primjer 2(a)

i (3x+5)(2x —3)(4x—7) _ <+oo>

X—+00 3x34+x—1 +00
_ i (XA 5)(2x—3)(4x—7) =
x—+00 3x3+x—1 L
X




Primjer 2(a)

o (Bx+5)Rx=3)(4x—7) _ (ioo)

x—r+00 3x3+x—1
_ i (XA 5)(2x—3)(4x—7) =
x—r+00 3x3+x—1 X1—3
3x+5 | 2x-3  4x—7
— ||m X 1X I X
X—400 34+ 3




Primjer 2(a)

o (Bx+5)Rx=3)(4x—7) _ (ioo)

x—r+00 3x3+x—1
1
_ (3x +5)(2x —=3)(4x —T7) 55
x—+00 3x3+x—1 L
X
3x+5 | 2x-3  4x—7
X—400 34+ el
Gee-HE-1)
= lim
X—+00 3+ )(17 — le3




Primjer 2(a)

(3x+5)(2x —3)(4x—7) _ <+oo>

lim
x—r+00 3x3+x—1 +o0o
_ i (x4 5)(2x —3)(4x —7) =
 x—oo 3x3+x—1 5
3x+5 | 2x—3  4x—7
X X X

= lim T
X—400 3+7_X73

B30 f>1< D

X—>+400 3 _|_ —

(|Imx_>+oo 34+ I|mX_H_oo ;) (|ImX_>+oo 2 — I|mX_>+oo ;) (IimX_>+oo4 —limy— 400 %)

1
IImx—)—i—oo 3+ IlmX—H—oo X2 ||mx—>+oo x3




Primjer 2(a)

i @x+w@x—amx—7y_<+w>

x—+4-00 3x3 4+ x—1 +00
_”m(%+W%—WM—UA§
© x—oo 3x3 +x—1 X1—3
3x+5 | 2x—3  4x—7
X——+00 34+ 3
Gee-HE-1)

= lim

x——+00 3+ )(17 — X%

(liMx— 400 3 4 1My oo 2) (lIMyogoo 2 — My poo 2) (liMyoioo 4 — limyos o L)

limyt00 3 + liMygoo 35 — liMy g0 25
(3+0)(2—-0)(4-0)
3+0-0




Primjer 2(a)

lim =

(3x +5)(2x —3)(4x — 1) <+m>

X—+00 3x34+x—1 +00
_”m(%+W%—WM—UA§
" x—too 334+ x—1 5
3x+5 | 2x—3  4x—7

— ||m X 1X I X

X——+00 34+ 3

B Ee-HE-D)

= m

x——+00 3+ )(17 — X%
(limyo0 34 iMoo 2) (liMyos o0 2 — limys oo 2) (limys oo 4 — limy o0 L)

limyt00 3 + liMygoo 35 — liMy g0 25

~ (3+0)(2—0)(4—-0)
N 3+0-0

=8.



Primjer 2(b)

X700 Vx3+10




Primjer 2(b)

i X +0oo
m =
x—+o0 /x3 410 +00




Primjer 2(b)

()
A a0 e

1

X x

= lim 5
x%+oo3x3+10 3




Primjer 2(b)

I X +oo
im —
x—=+00 /x3 + 10 400

k!
= lim —
X——400 3X3+1O %

= lim ——
x——+oo Vx3+10

3/73




Primjer 2(b)

i X +0o0
m =
X——+00 ‘3/X3 + 10 +00

k2
= |m _— .=
x——400 *3/X3—i—10 %
= |lim ——
x——+oo Vx3+10
7o
. 1
= lim

X—+00 3 1_’_@
\/ x3




Primjer 2(b)

i X +0oo
m =
x—+o0 /x3 410 +00

|- « 1
= m B — e
X—>+00 ‘3/X3 + 10 %

= |lim ———
X——+00 m

V3
. 1
= lim —
X——+00 3/1 + )%)
1

Y140




Primjer 2(b)

i X +0oo
m =
x—+o0 /x3 410 +00

.
= Im _— .=
x—+o00 %3 110 %

= lim ——
x——+oo Vx3+10

Vx3
) 1
= lim —
X——+00 3/1_’_)1(72
1
Y140

I
—_




Primjer 2(b)

i X +0oo
m =
x—+o0 /x3 410 +00

.
= lim —(— %
x—too X3 410 1

= lim ——
x——+oo Vx3+10

3/73

i 1 1

= m fry

x—400 </1-|-)1(—2 </1+Iimx_,+%i—2
1

Y140
=1.

Pitanje. Smije li limy_, 4 uéi pod \sf?




Primjer 2(b)

i X +0oo
m =
x—+o0 /x3 410 +00

.
= lim —(— %
x—too X3 410 1

= lim ——
x——+oo Vx3+10

3/73

i 1 1

= m fry

x—400 </1-|-)1(—2 </1+Iimx_,+%i—2
1

Y140
=1.

Pitanje. Smije li limy_, 4 uéi pod \sf? Da.




Smije i lim u¢i pod 37
Vrijedi
lim g(£(x)) = g (Jim £(x)) (1)
kad god su zadovoljeni sljedeéi uvjeti:

@ g je elementarna funkcija: polinom, racionalna funkcija, /-, trigonometrijska, arkus,
eksponencijalna, logaritamska funkcija ili | - |.

@ Desna strana formule (1) je definirana.
@ g(f(x)) je definirano za x iz nekog probusenog intervala oko c, tj. intervala oblika

o, akojec€R,
c

, ako je ¢ = +o0,

, ako je c = —c0.




(a) Oprez!

lim v/ —x2 # lim (—x2) = V0 =0.

x—0




(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.




(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.
Naime, D 5 = {0} pa se [' /=7 sastoji samo od jedne tocke:

y

M=




(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.
Naime, D 5 = {0} pa se [' /=7 sastoji samo od jedne tocke:

y

M=

. 1
(b) lim arctg >

X——+00



(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.
Naime, D 5 = {0} pa se [' /=7 sastoji samo od jedne tocke:

y

M=

( )
X——+00 g X gX*)Jr()O X



(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.
Naime, D 5 = {0} pa se [' /=7 sastoji samo od jedne tocke:

y

M=

: 1 . 1
(b) thoo arctg = arctg ngoo M arctg 0



(a) Oprez!

lim V—x2 # lim (—x2) = V0 =0.

Zapravo, lim,_,o vV —x2 ne postoji.
Naime, D 5 = {0} pa se [' /=7 sastoji samo od jedne tocke:

y

M=

: 1 . 1
(b) thoo arctg = arCtgngoo M arctg0 = 0.



Odredeni i neodredeni oblici

Primjer. lim




Odredeni i neodredeni oblici

—0+4+

In(1
Primjer. lim u
x—1— (X — 1)2




Odredeni i neodredeni oblici

—0+4+

In(1 00
Primjer. lim n(1—x) = (=
x—=1- (x —1)2 0+




Odredeni i neodredeni oblici

—0+4+

In (1 —x)
.. ) n(l—x —00
Primjer. xlnll x 1) = <0+> = —00.




Odredeni i neodredeni oblici

—0+4+

In (1 —x)
.. ) n(l—x —00
Primjer. xlnll x 1) = <0+> = —00.

00 . N e
o7 € tzv. odredeni oblik — moze se izraCunati (i iznosi —o0).




Odredeni i neodredeni oblici

—0+4+
In (1 —x)
.. . n — X —00
Primjer. xlnll x 1) = <0+> = —00.

00 . —_ e
o5 e tzv. odredeni oblik — moze se izraCunati (i iznosi —o0). S druge strane,

0 o0
67 ;a (+OO)+(_OO)7 o000

su tzv. neodredeni oblici — ne mogu se jednoznacno odrediti.

. .oX 0 11 X2 0 o1
Primjer. @ Im — = (=) =Ilm - =— o lim—={(-)=Ilim—=+00

x—0 2X 0 x=02 2 x—0 X x—0 X2

o lim X — (9) = o lim = O) _ tim L ne postoji
—=|=)=Ilmx= im—=|[(=-)= ~n L e
x—0 X 0 x—0 x—0 X2 0 xlno X P )




Neki odredeni oblici

Neka je a € R. Vrijedi:

) 2 =0
00

o 2 _ 400, akojea>0 a ])—oo, akojea>0
0+ | —o0, akojea<0, 0— | +4o0, akojea< 0.

o +00 n 400 —00 —00 L
—_— = o0 —_— = —0 _— = — _— = o0
0+ ’ 0— ’ 0+ ’ 0— ’

o (4+00) + (+00) = +o0, (=) + (—0) = —o0

@ (400) - (400) = +o0, (—o0) - (—00) = o0, (+00) - (—00) = —oo.




Zadatak 36(a)

L o (x+1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}r_'f_] (x2+i
X o




Zadatak 36(a)

L o (x+1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}r_'f_] (x2+i
X o

Rjesenje. Imamo

(x + 1) <+oo>

li =
XJToo x2 41 +o0




Zadatak 36(a)

et e .. : x +1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): HT (x2+i
X o

i (x+1)* _ <+oo>

x—+o00 X2 +1 +0oo

Rjesenje. Imamo

X

. (x+1)2
= lim 5
x—+o0 x24+1

xN‘H‘




Zadatak 36(a)

. . . .. . x +1)2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}T (x2+i
X o

Rjesenje. Imamo

) (x+ 1)2 +o0
lim =
x—+o0 x2 +1 400
o (x+1)? &
= |lim ———-
x—400 x2 41

xN‘H‘x

X7+12
= |im LL%
X—+00 ]_—|-X—2




Zadatak 36(a)

e o (x+1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}r_'f_] (x2+i
X o

Rjesenje. Imamo

(x+1)? <+oo>

li =
X*iTOO x? +1 —+00

o (x+1)? &
= ||m 5 1 1
x—+00 X2 +1 3

(x+1)2

= lim X

x—+o00 1 + vl

2
(1+5%)

= lim 1
X—+400 ]_—|-X—2




Zadatak 36(a)

e o (x+1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}rp (x2+i
X o

Rjesenje. Imamo

. (x+1)? +oo
lim =
x—=+o0 x2 41 +o00
. (x+1)2 5
= lim ———.
x—400 x2 41

xN‘H‘x

X7+12
= lim %
X—+00 ]__|_)T2

2
14 %
= l|im 7( Xl)
x—+oo 1 4+ 3
(1+0)?

140




Zadatak 36(a)

L o (x+1)?
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ll}rp (x2+i
X o

Rjesenje. Imamo

. (x+1)? +00
lim =
x—too x2 41 400
. (x+1)? %
= lim ———-
x—400 x2 41

xN‘H‘x

x+1)2
= lim %
><—>—|—oo]__|_)72

l2
= lim 7(14_’(1)
X—~+00 ]_—|-X—2

_ (1+0)?

140
= 1.




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x

x—4o0 x2 —1°




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

Rjesenje. Imamo
. 1000x
lim

x—+o0 x2 — 1




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

Rjesenje. Imamo

) 1000x <+oo>
lim =

x—toox2 —1  \ +o0




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):
1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

) 1000x <+oo>
lim > =
x—+oo x4 — 1 +00

) 1000x
= lim

X—>+00 X2 -1

Rjesenje. Imamo

XN‘ H‘XN




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

Rjesenje. Imamo

) 1000x <+oo>

lim > =

x—+oo x4 — 1 +00
— i 1000x
__x—;qlw x2—1

1000

X

XN‘ H‘XN

= lim T
x—=to00 1 — 55
X




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

Rjesenje. Imamo

) 1000x <+oo>
lim > =
x—+oo x4 — 1 +00

X
N

— i 1000x
N X—I>Too x2 -1
1000

X

xw‘,_.‘

= lim T
x—=to00 1 — 55
X

1-0




Zadatak 36(b)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

1000x
lim

x—4o0 x2 —1°

Rjesenje. Imamo

) 1000x <+oo>
lim > =
x—+oo x4 — 1 +00

— i 1000x
N X—I>Too x2 -1
1000

X

XN‘ H‘XN

lim T
x—=to00 1 — 55
X

1-0




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

x2 —b5x+1
m —
X—+00 3x+7




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

x2 —b5x+1
m —
X—+00 3x+7

Rjesenje. Imamo

x?> —5x+1
m e —
x—+oo0  3x+7




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

x2 —b5x+1
m —
X—+00 3x+7

Rjesenje. Imamo

x2 —Bx+1 B <+oo>

lim =
x—+oo0  3x+7 +0o0




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

x2 —b5x+1
m —
X—+00 3x+7

i x2 —Bx+1 +00

im =

x—+oo0  3x+7 +o00

x2 —5x+1
m _—
x—+oo  3x+7

Rjesenje. Imamo

X [ =




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

. x2—-5Bx+1 <+oo>
lim =

x—+oo0  3x+7 +0o0
| x2—5x+1 %
— 1 LS
x=too  3x+7 %
x—5+1




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

lim =
x—+oo0  3x+7 +0o0
o x2—5x+1.i
x—+oo  3x+7 %
x—5+1




Zadatak 36(c)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

. x2—-5Bx+1 <+oo>
lim =

x—+oo0  3x+7 +0o0
| x2—5x+1 %
— 1 LS
x=too  3x+7 %
x—5+1




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):
) 2x2 —3x — 4
im ———.

X——00 x4+ 1




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):
) 2x2 —3x — 4
im ———.
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo 9%2 _3x _ 4

lim
X——00 x4 +1




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):
) 2x2 —3x — 4
im ———.

X——00 x4+ 1

Rjesenje. Imamo 9%2 _3x _ 4 (—i—oo)

lim =
X——00 x4 41 +00




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

) 2x% —3x — 4
im ———
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4 xlT
m = = m ——— 2
X——00 x4 +1 (+oo> X——00 x4 +1 lez




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

) 2x% —3x — 4
lim ———.
X—%—00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4
XJ>TOO x4 1 o (—|—oo> o XH”;noo x4 +1 .
_3_ 4
x  x2

XN\H‘XN\H




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

) 2x% —3x — 4
im ———
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 (—i—oo) i 22 _3x _ 4 xlT
m = = m ——— 2
X——00 x4 +1 +o00 X——00 x4 +1 lez

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi
x4 +1
2




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

. 2x2 —3x — 4
lim ——.
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4 xlT
A T 11 \Foo ‘XJTOOTH';;
_3_ 4
x x2

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi
x4 +1 x4 +1

P RN



Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

. 2x2 —3x — 4
lim ——.
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4 xlT
A T 11 \Foo ‘XJTOOTH';;
_3_ 4
x x2

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi
x4 +1 x4 +1 x4 +1

X2 /X4 x4



Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

. 2x2 —3x — 4
lim ——.
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4 xlT
A T 11 \Foo ‘XJTOOTH';;
_3_ 4
x x2

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi

\/x4—|—1_\/x4+1_\/x4+1_ o R\ (0

X2

o




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

. 2x2 —3x —4
Iim ——.
X——00 X4—|-1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 (—i—oo) i 22 _3x _ 4 xlT
m = = m ——— 2
X——00 x4 +1 +o00 X——00 x4 +1 lez
3 4
~m 2Tx T
X——00 /1 + X%
2—0-0

VvV1+0

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi

\/x4—|—1_\/x4+1_\/x4+1_ o R\ (0

X2

o




Zadatak 36(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):

) 2x2 —3x — 4
im ———.
X——00 x4+ 1
Rjesenje. Imamo ! 29%2 _3x _ 4 400 i 22 _3x _ 4
XJ>TOO x4 +1 C\ 400/ X%”;nOO x4 41 .
3 4

= lim 72 _x
X——00 /1 + X%

~2-0-0

~ V1I+0

= 27

pri Cemu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vrijedi

X2 1+F’

XN\H‘XN\H

2 NS S ES BN/ NS A

o



Zadatak 36(e)

. X
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ET VX .
T x4 X+ VX



Zadatak 36(e)

. X
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): ET VX .
T x4 X+ VX

Rjesenje. Imamo " VX
im

X——+00 x + X+\f

x



Zadatak 36(e)

%
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim VX .
X—r+00
X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo " VX +00
im =
+0o0

X—+0c0o X+ /7X+\/)?



Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim VX .
X—r+00
X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
X—r+00 X + m 400 X—r+00 4 <+ \/;( W



Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim .
X—+00 x + x + \/)—(

Sk

Rjesenje. Imamo (—i—oo) ! VX
= im
X + X 00




Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim
X—r+00

X+ v/x+ \/;(
Rjesenje. Imamo _ (—i—oo) im VX i
XHJFOO x+ X oo e + Vx +x %
- i,

X\'—‘

pri ¢emu smo u trecoj jednakosti iskoristili da vruedl

X+ /X Vx
Jx




Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim
X—r+

X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
O xx+ X NTO T e x X VR
) 1
= IIT
X—r+00
1+, /L+%
X2

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

VXHVXEVX b xVx
VX N X




Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim
X—r+

X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
O xx+ X NTO T e x X VR
) 1
= IIT
X—r+00
1+, /L+%
X2

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

VeV R e iags [ s
NE x N




Zadatak 36(e)
Jx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim
X—r+00

X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
O x b x b x NI T i x VxR
) 1
= IIT
X—r+00
1+, /L+%
X2

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

VX Vx+ VX X+ /x4 /X VXX X + /X
V- e I R




Zadatak 36(e)
Jx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim
X—r+00

X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
I x b Xt X NTRS T e x VxR
) 1
= IIT
X—r+00
1+, /L+%
X2

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

N N VXV X+ VX




Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim VX .
X—r+00
X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
X—+00 X + /7X+\/)? 400 X—+00 X+ X+\/)? W
1 1

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

N N VXV X+ VX




Zadatak 36(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim VX .
X—r+00

X+ /X +/x
Rjesenje. Imamo y VX (—i—oo) ! VX %
m = = m T
X—+00 X + /7X+\/)? 400 X—+00 X+ X+\/)? W

1 1
— lim — -1,

pri ¢emu smo u tre€oj jednakosti iskoristili da vrijedi

N N VXV X+ VX




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ————.
Jre sy Al —3x+2
Rjesenje. Imamo
i x> —4
im ——
x—=2 x2 — 3x + 2




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

Iim&— 9
x=2x2—3x+2 \0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

Iim&— 9
x=2x2—3x+2 \0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

PR St <0>
x—=2 x2 —3x + 2 0
i 24 )
Xx—2 (X — 1)M

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(a)

lzracunaite sliedeéi li (ak toji): i x> —4
zraunajte sljede¢i limes (ako postoji): lm ———.
Jte sy postoji): M, x2 —3x+2

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(b)

2
. . . . X°—4
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim :
x—=2 x—1




Zadatak 37(b)

2
. . . . X°—4
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim :
x—=2 x—1

Rjesenje. Imamo
x> —4

x—=2 x —1




Zadatak 37(b)

2
. . . . X°—4
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim :
x—=2 x—1

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(b)

2
. . . . X°—4
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim :
x—=2 x—1

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

Rjesenje. Imamo
i x+2
m —w————=
x—2 x2 —3x +2




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

i X+ 2 B ﬂ
i 2 —3x+2 \o

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

i X+ 2 B ﬂ
i 2 —3x+2 \o

— Iim _xt2
o x—2 (X — 1)(X — 2)

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

i X+ 2 B ﬂ
i 2 —3x+2 \o

— Iim _xt2
o x—2 (X — 1)(X — 2)

(o)

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

i X+ 2 B ﬂ
x—|>r9ix2—3x+2_ 0

i X+ 2
T (x - D(x - 2)

~(102)

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
xX— —

Rjesenje. Imamo

i X+ 2 B ﬂ
x—|>r9ix2—3x+2_ 0

i X+ 2
T (x - D(x - 2)

~(102)

= Fo0,




Zadatak 37(c)

L. T iy x+2
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m2 2310
X—2 X© —

Rjesenje. Imamo

i X+ 2 B ﬂ
x—|>r9ix2—3x+2_ 0

i x+2
= lim ——m————
x—2+ (x = 1)(x — 2)

~(102)

= Fo0,

dakle trazeni limes ne postoji.




Zadatak 37(d)

Izraunajte sljedeci limes (ak toji): i X+ 1
zracunajte sljedecCi limes (ako postoji): m .
tnaj ) P ) x——1 x+1




Zadatak 37(d)

Izraunajte sljedeci limes (ak toji): i X+ 1
zracunajte sljedecCi limes (ako postoji): m .
tnaj ) P ) x——1 x+1

X341 0
lim = (=
x——1 x+1 0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 37(d)

Izraunajte sljedeci limes (ak toji): i X+ 1
zracunajte sljedecCi limes (ako postoji): m .
tnaj ) P ) x——1 x+1

X341 0
lim = (=
x——1 x+1 0

Rjesenje. Imamo

@+ b= (a+b)(a® —ab+b?), a,beR.




Zadatak 37(d)

lzracunaite sliedei li (ak toji): i x3+1

:lim .

zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji X_|>_1 1

Rjesenje. Imamo
oo x34+1 0
lim ==
x—=—1 x+1 0
. (x+1)(x*=x+1)
= lim
x——1 x+1

B+ b= (a+b)(a —ab+b2) a,beR.




Zadatak 37(d)

lzracunaite sliedei li (ak toji): i x3+1
:lim .
zracunajte sljedeci limes (ako postoji):  lim_ 1
Rjesenje. Imamo
oo x34+1 0
[im ==
x—=—1 x+1 0
_ o (41 (x* = x +1)
Ay x+T1

Sdrb=(atb)(a®—ab+b?), abeR




Zadatak 37(d)

lzracunaite sliedei li (ak toji): i x3+1
: lim .
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji X_I>_1 1
Rjesenje. Imamo
X341 0
lim =
x——1 x+1 0
_ o (41 (x* = x +1)
o ngl x+T1
= |im (X2 — X+ 1)
x——1

Sdrb=(atb)(a®—ab+b?), abeR




Zadatak 37(d)

x3+1
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Xinll F1
Rjesenje. Imamo
X3+ 0
lim = (=
x——1 x+1 0
2
— lim (41 (x* = x +1)
x——1 x+T1
— 2
- xl—l>n21 (X X+ 1)
= (1> = (-1)+1

B+ = (a+b)(a —ab+b2) a,beR.




Zadatak 37(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

lim

x——1 x+1

. x3+1

lim .
x——1 x+1
_(0
~\0

2—x+1

_ im M(X X+ )
x——1 x+T
_ 5 2
_xl—l>n21(x X+1)
= (-1 —(-1)+1
=3,

pri Cemu smo u drugoj jednakosti primijenili formulu

a® +b*>=(a+b)(a® —ab+b?), a,beR.




Zadatak 37(e)

: : . o X —2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim ———

x—>2\/)>(_\6'




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

lim -2
xX—2 f — \/>




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/>_\f

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

iy x—5=(o)




Zadatak 37(e)

: : . o X —2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim ———

x—>2\/>_\6'

Rjesenje. 1. nacin. Imamo




Zadatak 37(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim
Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i X —2 0

im —— =

x—2 \[ — \/5 0
2 2

WD)

xX—2 f_ﬂ

o EVDWEVD
x—2 f_\ﬁ




Zadatak 37(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i = (5)

= |lim




Zadatak 37(e)

: : . o X —2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

xX—2 X—\/E'

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i = (5)

_llnz VX =2

i WV D
x—2 M

= I, (Vi v2)




Zadatak 37(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i x—2 0
im ==
x—=2 \/x — /2 0

_llnz VX =2

i W (V5 VD)
_xﬁ2 M
= I (v v2)




Zadatak 37(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i x—2 0
im ==
x—=2 \/x — /2 0

_llnz VX =2

i WV (54 2)
_xﬁ2 M
= I (v v2)
=V2+V2




Zadatak 37(e)

: : . o X —2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim ———

x—>2\/)>(_\6'

Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—2 \f — \f
Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo
. x—2 <0>
im ———— = =
X—2 \/)? — \@ 0
= lim X2 VXt v2
X—D \/*_\/* \/*_’_\f




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 2. na¢in. Racionalizacija: imamo

i 5= (5)

_ x—2 Jx+V2
T K2 K2
(x=2) (Vx+V2)

= lim

xX—2 X —2




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 2. na¢in. Racionalizacija: imamo

i 5= (5)

B x—2 Jx+V2
A VE Rt ve
Le—2) (Vx +V2)

= lim

xX—2 x—7




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 2. na¢in. Racionalizacija: imamo

i 5= (5)

B x—2 Jx+V2
A VE Rt ve
g G (VX V)
X—2 x—=7

fim, (V4 v2)




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 2. na¢in. Racionalizacija: imamo

. X —2 0
Ll t)
B x—2  x+V2
" VR VR
e D (VX V2)
x—2 x—2
= i, (V¥ 2)
=V2+V2




Zadatak 37(e)

o . .. -2
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim

x—>2\/)>(_\f

Rjesenje. 2. na¢in. Racionalizacija: imamo

. X —2 0
Ll t)
B x—2  x+V2
" VR VR
e D (VX V2)
x—2 x—2
= i, (V¥ 2)
=V2+V2
=2V2.




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
. —+/a 0
lim YX =V _ <>
X—a X —a

0




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
. —+/a 0
lim YX =V _ <>
X—a X —a

0

= lim VX —Va
=3 (vx)? = (vVa)®




Zadatak 37(f)

oYX Va

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): li .
x—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

Lo ()

>I<T>qa X —a - 0
= |im x—Va
e (yx)* - (vVa)®
= lim VX =3
s (VX V3) (VX + )




Zadatak 37(f)

. —+/a
Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Ign \/;;[.
X—ra —

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
Vx=va _ <0>

li
m 0

X—a X —a




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
X—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
Vx=va _ <0>

li
m 0

x—v/a
(V) - (Va)'

— Im Vx—Va
ST (R )

= |im

x—>a\[—}—\[




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
X—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
vﬁ-¢5__<0>

li
m 0

= lim )2< va
=2 (VX)* = (va)®

— Iim x—~/a
Hﬂﬁ/fﬂﬁ+ﬁ)

= |im

x—>a\[—}—\[
:J+f




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
X—a X —a

Rjesenje. 1. nacin. Imamo
vﬁ-¢5__<0>

li
m 0

= lim )2< va
=2 (VX)* = (va)®

— Iim x—~/a
Hﬂﬁ/fﬂﬁ+ﬁ)

:l@a\[—}—\[
:J+f

1
]




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nacin. Racionalizacija: imamo

tim =Y (8




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nacin. Racionalizacija: imamo

S (o)

li
m 0

x—a X —a
. Vx—+va x4+ +/a

= lim :
x—a x—a +/x++/a




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
X—a X —a

Rjesenje. 2. nacin. Racionalizacija: imamo

. Vx—+a (0
l@a X—a (O>
o VX—VE VX+VE
x—a X —a \/;(4-\/5

. X—a
= lim

<5 (x— 2) (Vi + V3)




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo

f—ﬁ:<0>

lim
x—a X —a 0
. WVx—+Va x++/a
= lim .
x—a X—a VX ++/a




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo

f—ﬁ:<0>

)!@a X —a 0
VX VE VrHE
x—a X — a \/;(4-\/5
= lim X3
x5 (x—a) (vx + /)




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo

f—ﬁ:<0>

)!@a X —a 0

VR VA Rt YE

x—a X — a \/;(4-\/5
= lim X3

x03 (x—a) (VX + /a)

) 1
LYY

1




Zadatak 37(f)

Za a € (0,+00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ﬂ.
x—a X —a

Rjesenje. 2. nac¢in. Racionalizacija: imamo

vﬁ-¢5::<0>

)!@a X —a 0

—im VX VA VX +ya
x—a X — a \/;(4-\/5
= lim o

x=a (xx—a) (vx +/a)
_ 1
LYY

1

T Vata

1




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1




Zadatak 37(g)

lracunaite sliededi [i (ak toji): i vVi+x—1
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim ——r——.
x=0 J14+x—1

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

i YL (0
x=0 YT +x—1 \0




Zadatak 37(g)

. ) . o 1 -1
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m0 \3/?1
X— X —

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

oy VIEX—1 (8)

x—0 31+x—1_




Zadatak 37(g)

lracunaite sliededi [i (ak toji): i Vi+x—-1
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim ——.
J J p ) 0 VT 1 x 1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
i Vi+x—1 0
im——— = |-
x=0 14+ x—1 0
(YT+x)° -1

= lim 3
x>0 (Y1+x)" -1
[Supstitucija: t=+v1+x

x—=0=t—>1




Zadatak 37(g)

vVi+x—1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim ————.
x=0 J14+x—1

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

o VITx-1_ (0
x=0 YT +x—1 \0

i (\6/1 —|—x)3 -1
= Iim —:,—-
=0 (YT x)° -1
[Supstitucija: t=Y1+x Coti—1

= lim
x—=0=t—=1 t—1t2 — 1




Zadatak 37(g)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim w
x—0 /1 +x—-1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
im VI+x—1 _ <O>
x=0 1+ x—1 0
iy VX 1
x—0 (\e/m)2 1
_ [Supstitucija: t=V1+x —im -1
x—=0=t—>1 t—>1t2 —1
. (t—1) (2 +t+1)

t—=1  (t—=1)(t+1)




Zadatak 37(g)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim w
x—0 /1 +x—-1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
im VI+x—1 _ <O>
x=0 1+ x—1 0
iy VX 1
x—0 (\e/m)2 1
_ [Supstitucija: t=V1+x —im -1
x—=0=t—>1 t—>1t2 —1
. (=1 (P +t+1)

t—>1 (t—1)(t+1)




Zadatak 37(g)

lracunaite sliededi [i (ak toji): i Vi+x—-1
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim ——.
J J p ) 0 VT 1 x 1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
i Vi+x—1 0
im——— = |-
x—=0 J14+x—1 0
i (\6/1+x)3—1
= lim ———
=0 (YT x)° — 1
_|Supstitucija: t=V1+x —im -1
N x—=0=>t—>1] 1¢2-1

(P +t+l) P2 4t41
= lim = lim ————

t—>1 (t—1)(t+1) t—1  t+1




Zadatak 37(g)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim @
x—0 \3/:[4-7)( -1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
lim 7@-1 = <O>
x=0 1+ x—1 0
_ i (VIFR° 1
x—0 (\e/lJrix)2 _1
_ [Supstitucija: t=1+x — lim -1
x—=0=t—>1 t—>1t2 —1
t—1 (t—1)(t+1) t—-1  t+1
124+1+1

1+1



Zadatak 37(g)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim @
x—0 \3/:[4-7)( -1
Rjesenje. 1. nacin. Imamo
lim 7@-1 = <O>
x=0 1+ x—1 0
_ i (VIFX)° -1
x—0 (\e/lJrix)2 _1
_ [Supstitucija: t=1+x — lim -1
x—=0=t—>1 t—>1t2 —1
t—1 (t—1)(t+1) t—-1  t+1
1°+1+1 3

1+1 2



Zadatak 37(g)

o - VA | -1
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): I|m0 \3/1+7X1
X— + x —

Rjesenje. 2. nacin.




Zadatak 37(g)

lracunaite sliededi [i (ak toji): i vVi+x—1
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim ——r——.
x=0 J14+x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

VIitx—1 <0>

0 ¥Tix—1 \0




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

VIFx-1 <0> o VIEx-1 VIsxel (VIHx) 4 YT+l
] —_— —_ = |l . .
x=0 J1TFx—1 =0 J1+x—1 V1+x+1 (\3/1+X)2—|—\3/1—|—X—|—1

0




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x—0 \3/1—|-x—]_'

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

’ Viex—1 1+x+1 (€/1+x)2+€/1+x+1
= |IIm . .

. m—1:<o>

0) %0 YT+x—1 VItx+1 (YT1x)°+dThx+l

i (Vitx)’ -1 ' (VT+x)°+ VT+x+1
=0 (JT1x)* -1 Vitx+1




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

m—1_<0>

im-——— = =
x—0 31+X—1

o VIEx—1 VIsxel (VIHR) + YT+l
pry | . .
S0 YT4x—1 VIFx+1 (JT1x)’+dT+x+1

o (\/1—|—X)2—1.(\3/1—|—x)2—|—\3/1—|—x—|—1
_x—m(\e/mf’_l VI+x+1

N———

=X=1
X

0




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

VIfx-1 <0> i VIFx—1 VI+x+1 (VT x) + T+ x+1
g —— — = IIm . .
S0 YT4x—1 VIFx+1 (JT1x)’+dT+x+1

0
(VIFx)? -1 (¥TFx)°+ VT Fx+1
=0 (JT1x)° -1 VI+x+1

N———

=X=1
X

- (\3/1+x)2—i—\3/1+x+1
x—0 vV1+x+1

lim - =
x—0 1+x—1




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim

VIfx-1 <0> i VIFx—1 VI+x+1 (VT x) + T+ x+1
g —— — = IIm . .
S0 YT4x—1 VIFx+1 (JT1x)’+dT+x+1

0
(VIFx)? -1 (¥TFx)°+ VT Fx+1
=0 (JT1x)° -1 VI+x+1

N———

=X=1
X

(AT VXL (YIH0) 4 V1041
x—0 VItx+1 B VIF0+1

x>0 YT+x—1




Zadatak 37(g)

o - o V1I+x—1
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim X

x=0 /1T +x—1

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim

VIfx-1 <0> i VIFx—1 VI+x+1 (VT x) + T+ x+1
g —— — = IIm . .
S0 YT4x—1 VIFx+1 (JT1x)’+dT+x+1

0
(VIFx)? -1 (¥TFx)°+ VT Fx+1

x>0 YT+x—1

= lim
x—0 (\e/mf’_l V1+x+1
—
=x=1
(VIR VT X (Y190 4+ Y104
= |1 =
x—0 VvV1i+x+1 Vv14+0+1




Vazan limes 1

sin x

lim =1

x—0 X




Vazan limes 1

. sinx
lim =1
x—=0 X
Geometrijsko znacenje:
B
sin x| \X

Ao 52068 B




Zadatak 38(a)

sin(8x).

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r




Zadatak 38(a)

sin(8x).

tim ) (3)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(a)

: : . .\ .. sin(8
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim in( X).
x—0 X
Rjesenje. Imamo
. sin(8x) (O)
lim ==
x—0 X 0

— im sin(8x)
x—0  8x

-8




Zadatak 38(a)

. . sin(8x)
¢unaj jedec ki o .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji) Jim —
Rjesenje. Imamo
. sin(8x) (O)
lim ==
x—0 X 0
— im sin(8x) 5
x—0 8x

B t = 8x
T ix—=0 = t—>0




Zadatak 38(a)

. . sin(8x)
¢unaj jedec ki o .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji) Jim —
Rjesenje. Imamo
. sin(8x) (O)
lim ==
x—0 X 0
— im sin(8x) 5
x—0 8x

B t = 8x
T ix—=0 = t—>0

sint
= lim — -8
t—0 t




Zadatak 38(a)

. . sin(8x)
¢unaj jedec ki o .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji) Jim —
Rjesenje. Imamo
. sin(8x) (O)
lim ==
x—0 X 0
— im sin(8x) 5
x—0 8x

B t = 8x
T x—=0=1t—0
int
:I|mﬂ'8
t—0 t

~1-8




Zadatak 38(a)

. . sin(8x)
¢unaj jedec ki o .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji) Jim —
Rjesenje. Imamo
. sin(8x) (O)
lim ==
x—0 X 0
— im sin(8x) 5
x—0 8x

B t = 8x
T ix—=0 = t—>0

sint
= lim — -8
t—0 t

~1-8




Zadatak 38(b)

et .. sin(5x)
IzraCunajte sljededi | k toji): | :
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) Jim sin(3%)




Zadatak 38(b)

et .. sin(5x)
|zraCunajte sljededi | k toji): lim ———.
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) Jim sin(3%)

im0 (2)

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(b)

in(5
lzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): li_’;”() z::gg,i;
Rjesenje. Imamo
. sin(5x) 0
lim — =
x—0 sin(3x) 0
M - bx

—_ bx

m —>-—-—
x—0 sinB3x)
3 " 3X




Zadatak 38(b)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim

Rjesenje. Imamo

x—0 sIn

. sin(5x)
lim —
x—0 sin(3x)

g

sin(5x)
in(3x)

0

0

= im0

)

sin(5x)
5x

3x

-bx
.3)(




Zadatak 38(b)

in(5
lzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): li_’;”() z::gg,i;
Rjesenje. Imamo
. sin(5x) 0
lim — =\ 5
x—0 sin(3x) 0
sin(5x) | g
sin(5x)
= lim —2X °

“sin3x o
x—0 37)(3




Zadatak 38(b)

in(5
lzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): li_’;”() z::gg,i;
Rjesenje. Imamo
. sin(5x) 0
lim — =\ 5
x—0 sin(3x) 0
sin(5x) | g
sin(5x)
= lim —2X °

M ~Sin3x =
x—0 37)(3

L5
1-3




Zadatak 38(b)

in(5
lzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): li_’;”() z::gg,i;
Rjesenje. Imamo
. sin(5x) 0
lim — il
x—0 sin(3x) 0
sin(>) gy
= lm oG o,
sin(5x)
— lim 5
x—0 ag% -3
1-5




Zadatak 38(c)

e .. .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X

li
X——+00




Zadatak 38(c)

e .. .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X

li
X——+00
Rjesenje. 1. nacin. Imamo

lim x-sin ~ = ((400) - 0)

X—~400 X




Zadatak 38(c)

e .. .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X

li
X——+00
Rjesenje. 1. nacin. Imamo

lim x- sing = ((+00) - 0)

X——400
n T
Ssin p:

= |lim x-

T
X—>—+00 X

x |3




Zadatak 38(c)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

. e
lim x-sin—.
X——+00
Rjesenje. 1. nacin. Imamo

77
li . sin— = .
Nim xsin = ((+00) - 0)




Zadatak 38(c)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

.
m X-sin —.
+

lim x- sing = ((+00) - 0)




Zadatak 38(c)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):
Rjesenje. 1. nacin. Imamo

lim x-
X——400

li
X—+

.
m X-sin —.
o0 X

sin — = ((+00) - 0)

X
= |lim x-
X——+00
M s
) sin T
= lim X




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X——+00 X

Rjesenje. 1. nacin. Imamo

lim x-sin~ = ((+00) - 0)

X——+00 X




Zadatak 38(c)

e .. .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X

li
X——+00

Rjesenje. 2. nacin.




Zadatak 38(c)

e .. .
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X

li
X——+00
Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim x-sin~ = ((+00) - 0)

X—r+00 X




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X—r+00 X

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

. . T
XETOOX-Sln;—((—Foo)-O)
t:g N~y X =

X— +oo = t—0

jus
— t




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X——+00 X

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

. . T
[im x-sin—

X—r+00

X

((+00) - 0)

_T
t—XMx

X — +00 =

. ™ .
[im — -sint
t—0 t

t

jus
t

%

0




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X—r+00 X

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim x-sin~ = ((+00) - 0)

X—r+00 X

= lim — -sint
t—0 t
. sint
=limm- —

t—0 t




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X—r+00 X

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim x-sin~ = ((+00) - 0)

X—r+00 X

= lim — -sint
t—0 t
. sint
=limm- —
t—0 t




Zadatak 38(c)

. ; . P . . e
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim x -sin —.
X—r+00 X

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim x-sin~ = ((+00) - 0)

X—r+00 X

t—0 t

=limnm.- —
t—0 t




Zadatak 38(d)

L. T .\ .. arcsinx
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X




Zadatak 38(d)

arcsin x

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): Iim0
X—

. arcsin x <0>
lim = =
x—0 X 0

X

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(d)

arcsin x

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): Iim0
X—

. arcsin x <0>
lim = =
x—0 X 0

__|t=arcsinx ~ x=sint
B x—=0 = t—=0

X

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(d)

L. T .\ .. arcsinx
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X

. arcsin x <0>
lim ==
x—0 X 0

t =arcsinx ~ x =sint
x—0=t—>0

. t

:|Im_—

t—0sint

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): Iim0
X—

Rjesenje. Imamo

lim
x—0

arcsin x

X

arcsin x

X

0
0
t =arcsinx ~ x =sint
x—0=t—>0
. t
||m.7
t—0sint

m —
t—0 sint
t




Zadatak 38(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): Iim0
X—

Rjesenje. Imamo

arcsin x

X

. arcsin x <0>
lim = =
x—0 X 0

|

t =arcsinx ~ x =sint
x—0=t—>0

t
mi

t=0sint

m —
t—0 sint
t




Zadatak 38(d)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): Iim0
X—

Rjesenje. Imamo

"1
— 1.

t =arcsinx ~ x =sint
x—0=t—>0




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X

. tgx <O>
im =— = | =
x—=0 X 0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X
Rjesenje. Imamo
. tgx <O>
im =— = | =
x—=0 X 0




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X
Rjesenje. Imamo
. tgx <O>
lim =— =|( =
x—=0 X 0
sinx 1
= Im Pypp—
x—0 COSX X
. sinx 1
= lim -

x—=0 X COs X




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X
Rjesenje. Imamo
. tgx <O>
lim =— =|( =
x—=0 X 0
sinx 1
= lim -
x—0 COSX X
. sinx 1
= lim -
x=0 X  COsSX
1
—1.

cos0




Zadatak 38(e)

. . - . . tgx
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim X
x—=0 X
Rjesenje. Imamo
. tgx <O>
lim =— =|( =
x—=0 X 0
sinx 1
= Im Pypp—
x—0 COSX X
. sinx 1
= lim .
x=0 X  COsSX
1
=1
cos 0

=1.




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X

Rjesenje. Imamo

i 1—cosx_ 9
XLnO X2 a 0




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X

Rjesenje. Imamo

i 1—cosx_ 9
XLnO X2 a 0

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X

Rjesenje. Imamo

-2 X
im 1 — cos x <0> — Im 1-— (1—25|n 5)

x—0 X2

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X

Rjesenje. Imamo

-2 X
im 1—cosx: 9 ~lim 1—(1—25|n 5)
0 X2

x—0 X2 x—0
] sin? 5

= lim 2 5

x—0 X

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim

1 — cosx

x—0 x2
Rjesenje. Imamo

.1 —cosx 0 i 1—(1—25in25)
lim ——=1\{5] = lim
x—0 X 0

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

. T oy . 1 —cosx
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .

x—0 x2
Rjesenje. Imamo

.1 —cosx 0 i 1—(1—25in25)
lim ——=1\{5] = lim
x—0 X 0

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

. T oy . 1 —cosx
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .

x—0 x2
Rjesenje. Imamo

.0
im 1—c205x _ <0> — im 1- (1—25|n %)
x—0 X 0

x—0 X2
2 x X - 2
sin® 5 t=2% ~ x=2t sin“ t
= lim 2 2 2
x—0 X2 x—=0=t—=0 t—0  (2t)?

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

. T oy . 1 —cosx
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .

x—0 x2
Rjesenje. Imamo

.0
im 1—c205x _ <0> — im 1- (1—25|n %)
x—0 X 0

x—0 X2
sin?%X  [t=% ~» x=2t sin? t
= lim 2 2 — 2 2
x—0 X2 x—=0=t—=0 t—0  (2t)?
1 /sint)?
= lim = sint :E 12
t—0 2 t 2

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.

x—0 X
Rjesenje. Imamo

-2 X
im 1—cosx: <0> — Im 1—(1—25|n 5)

x—0 X2

0 x—0 X2
in2 X X -2
. SIn™ 5 t:*/\ﬁX:2t R Slnt
= lim 2 2 — 2 =lim2——
x—0 X2 x—=0=t—=0 t—0  (2t)?
1

pri éemu smo u drugoj jednakosti iskoristili da vrijedi

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.




Zadatak 38(f)

L. T oy .. l—cosx
lzracunajte sljedeci limes (ako postoji): lim ———.
x—0 X

Rjesenje. Imamo
.2
im 1 — cosx _ <g> — im 1— (1—25|n %)

x—0 x2 x—0 x2
P02 x X in?
sin® % =X = t
—im2 i 2 |f= 2 o x =2t
x—0 X2 x—=0=t—=0 t—0  (2t)?
1 /sint 1 1
= lim = snt ==-.12= -,
t—0 2 t 2 2

pri éemu smo u drugoj jednakosti iskoristili da vrijedi

cos(2t) =1 — 2sin t, teR.

~» Vazan limes: 1—cosx 1

Iim 72 = —.
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{
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y
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0, ako e 0 <A<
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[+ ] =
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A0 0, ako je A> 1,
[+ ] =
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Napomena. 0°, (+00)° i 1% su neodredeni oblici.
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x—0 X

Rjesenje. Imamo

1
= lim = -In(1 + x)

x—0 X

= lim In ((1 —i—x)%)

x—0
=Ine
=1,

dakle

im In(1+ x)

x—0 X

=1.




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo

.oef—1
lim

x—0 X




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=1t—=0




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=1t—=0

lim ———
£90 In(1+t)




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=1t—=0

lim ———
£90 In(1+t)

lim ———
t—0 In(1+1)
t




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=1t—=0

lim ———
£90 In(1+t)

lim ———
t—0 In(1+1)
t




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=1t—=0

lim ———
£90 In(1+t)

lim ———

t—0 In(1+1)
t

1

1
=1,




Zadatak 40(c)

e —1

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo
-1 t=e"—1~ =1+t ~ x=In(1+1)
lim =
x=0 X x—0=t—=0

lim ———

£90 In(1+t)

lim g

t

1
1
=1,

dakle




Zadatak 41(a)

Coe* -1
lim — .
x—0 sin x

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):




Zadatak 41(a)

Coe* -1
lim — .
x—0 sin x

CoeX—1 <0>
lim — ==
x—0 sinx 0

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo




Zadatak 41(a)

e e o € —1
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim — .
x—=0 sin X
Rjesenje. Imamo
. =1 0
lim — ==
x—0 sin x 0
e*—1




Zadatak 41(a)

e e o € —1
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim — .

x—=0 sin X

Rjesenje. Imamo

e —1 <0>

lim — ==

x—0 sin x 0

e—1 X

m —
x—0 SiNX .




Zadatak 41(a)

e e o € —1
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim — .
x—=0 sin X
Rjesenje. Imamo
. =1 0
lim — ==
x—0 sin x 0
e*—1
: X
= lim si;(x
x—0 = - X
e —1




Zadatak 41(a)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

lim
x—0

Coef =1
lim —
x—0 SsIin x

e —1

sinx

0
0
ex;l.)(

X

m sin x
x—0 = - X

eX—1
X

x—s0 Sinx
X

1
1




Zadatak 41(a)

.. T . =1
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): lim — .
x—=0 sin X
Rjesenje. Imamo
. =1 0
lim — ==
x—0 sin x 0
e*—1
e S
xo0 SnX
e —1
= lim =%
x—0 sin X




Zadatak 41(b)

ax—1
P

Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Iim0
X—r




Zadatak 41(b)

ax—1
P

Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Iim0
X—r

Coak—1 <0>
lim = =
x—0 X 0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 41(b)

Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo

Coak—1 <0>
lim = =
x—0 X 0

Ina)™ [
ax:<ena> :eX na

ax—1
P

x € R.




Zadatak 41(b)

Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo

ax—1
P




Zadatak 41(b)

ax—1

Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo

x—0 X
— _ _t
_ [t—xlna ~ X = Ina]

x—0=t—>0

X
ax:<elna> :exlna7 x € R.




Zadatak 41(b)

: T o, o @ —1
Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X
Rjesenje. Imamo
-1 (0 exina —1
lim = <> = lim
x—0 X 0 x—0 X
t=xIna ~x =& . ef—1
= nal = l|im
x—0 = t—=0 t=0 5

X
ax:<elna> :exlna7 x € R.




Zadatak 41(b)

) . ) . . @ —1
Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X
Rjesenje. Imamo
X —1 0 exlna 1
lim = <> = lim ——
x—0 X 0 x—0 X
_ _t t
) et —1
=limlna-
t—0

X
ax:<e|na> :exlna7 x € R.




Zadatak 41(b)

) . ) . . @ —1
Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X
Rjesenje. Imamo
ax—1 0 exlna 1
lim = <> = lim ——
x—0 X 0 x—0 X
_ _t t
_ t—xlna«»x—m :”me 1
x—0=t—>0 t=0 5
t_
=limlna- =Ina-1
t—0

X
ax:<e|na> :exlna7 x € R.




Zadatak 41(b)

. . C . @ —1
Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X
Rjesenje. Imamo
ax—1 0 exlna 1
lim = <> = lim
x—0 X 0 x—0 X
_ _t t
_|t=xlna ~ x= = _im & 1
x—=0=t—=0 t=0 5
t_
=limlna- =Ina-1=1Ina,
t—0

pri éemu smo u drugoj jednakosti iskoristili da vrijedi

X
ax:<e|na> :exlna7 x € R.




Zadatak 41(b)

. . C . @ —1
Za a € (0, +00), izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim .
x—0 X
Rjesenje. Imamo
ax—1 0 exlna 1
lim = <> = lim
x—0 X 0 x—0 X
_ _t t
_|t=xlna ~ x= = _im & 1
x—=0=t—=0 t=0 5
t_
=limlna- =Ina-1=1Ina,
t—0

pri éemu smo u drugoj jednakosti iskoristili da vrijedi

X
ax:<e|na> :exlna7 x € R.
Dakle,
Load—1
lim =Ina.
x—0 X




Zadatak 41(c)

X _ X

Izralunajte sljededi i k toji): i :
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji) A e —x




Zadatak 41(c)

gx _ 7x
Izralunajte sljededi i k toji): i :
zraCunajte sljedeéi limes (ako postoji) A e —x

lim -7 _ 9
x~>06x—5x_ 0

Rjesenje. Imamo




Zadatak 41(c)

X _ X
IzraCunajte sljedeci li k toji): i :
zraunajte sljedeci limes (ako postoji) M e B
Rjesenje. Imamo
lim o (Y
x—06X —5x  \0
8 —1 -1

X
X

x—0 =1 5%—1




Zadatak 41(c)

X _ X
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): i .
zraCunajte slj i limes (ako postoji) Jim
Rjesenje. Imamo
i 8 — 7% 0
im ==
x—0 6% — bX 0
8 —1 _ 7*—1
= )![)no 6xX_1 _ 5xX_1
X X
In8 —1In7

In6—In5"




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): |im0(1 +sin X)%
X—r

Rjesenje. Imamo

lim (1 + sin x)i = (1i°°)

x—0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sin x)x = (1F°°
X[)no( +sinx)x = (17°)

sin x

= lim ((1+sinx)$> o

x—0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sin x)x = (1F°°
X[)no( +sinx)x = (17°)

= lim ((1 —|—S|nx)sinx> .
x—0

Kako vrijedi
lim (1 + sin x)sm%

x—0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sin x)x = (1F°°
X[)no( +sinx)x = (17°)

sin x

= lim ((1+sinx)$> o

x—0
Kako vrijedi

lim (1 —|—sinx)'i = £ = sinx
X0 T ix—=0 = t—>0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sin x)x = (1F°°
X[)no( +sinx)x = (17°)

= lim ((1 —|—S|nx)sinx> .
x—0
Kako vrijedi
1
t

. . U t =sinx L
>|<[>no(1+smx)s N [x—>0 = t—>0] _lﬂb(”t)




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): (1 +sin X)%

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sin x)x = (1F°°
X[)no( +sinx)x = (17°)

= lim ((1 —|—S|nx)sinx> .
x—0
Kako vrijedi
1
t

. . U t =sinx L
>|<[>no(1+smx)s N [x—>0 = t—>0] _lﬂb(”t)

=e€




Zadatak 41(d)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): |im0(1 +sin X)%
X—r

Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sinx)x = (15>
X[)no( +sinx)x = (17°)

= lim ((1+sinx)$> o

x—0
Kako vrijedi
1
t

. . U t =sinx
>|<[>no(1+smx)s N [x—>0 = t—>0] _ll%(”t)

sinx
lim — =
x—0 X




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): |im0(1 +sin X)%
X—r

Rjesenje. Imamo

1
lim (1 + sinx)x = (15>
X[)no( +sinx)x = (17°)

= lim ((1+sinx)$> o

x—0

Kako vrijedi

. . U t =sinx 1_
>|<[>no(1+smx)s N [x—>0 = t—>0] _ll%(”t)* B

sin x
im — =1,
x—=0 X




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): |im0(1 +sin X)%
X—r

Rjesenje. Imamo
1
lim (1 + sinx)x = (1i°°)

x—0

sin x

= lim ((1+sinx)$> o

x—0
Kako vrijedi
1 t =sinx 1
lim (1 + sin x)snx = = lim(1 T =
xino( +sin ) [x—>0 = t—>0] t%( )
i
lim sinx _ =1,
x—0 X
slijedi da je

lim (1 + sin x)% =e!

x—0




Zadatak 41(d)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): |im0(1 +sin X)%
X—r

Rjesenje. Imamo
1
lim (1 + sinx)x = (1i°°)

x—0

sin x

= lim ((1+sinx)$> o

x—0
Kako vrijedi
1 t =sinx 1
lim (1 + sin x)snx = = lim(1 T =
xino( +sin ) [x—>0 = t—>0] t%( )
i
lim sinx _ =1,
x—0 X
slijedi da je

lim (1 4+ sinx)% =el=e
x—0




Zadatak 41(e)

2% + 3>X+1

Izraunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) (2X+2

X——+00




Zadatak 41(e)

2% + 3>X+1

Izraunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) (2X+2

X——+00

Rjesenje. Imamo

2 x+1
im (23 2 1
x—4o00 \ 2x + 2




Zadatak 41(e)

2% + 3>X+1

Izraunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) (2X+2

X——+00

Rjesenje. Imamo

xﬂToo<2x+2> =) =t (T 5




Zadatak 41(e)

2% + 3>X+1

Izraunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) (2X+2

X——+00

Rjesenje. Imamo
2 3 XJF]. 1 XJF].
im (2 = (1) = lim (1+
x—r+o0 \ 2x + 2 x—++00 2x +2

x+1
1 2x+2\ 2x+2
=l 1
x5 Foo (( + 2x+2> >




Zadatak 41(e)

IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):  lim

X——+00

Rjesenje. Imamo

2x + 3
2x + 2

E)”

. 2x + 3 x+1 oo . 1 x+1
xﬂToo<2x+2> =) =t (T 5
X+l _x+1
1 2x+2\ 2x+2 1 2x+2\ 2(x+1)
= A <1+2x+2> = <1+2x+2)




Zadatak 41(e)

A o (2x 3!
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji):  lim ( Xt > .
X

—4o00 \ 2x + 2

Rjesenje. Imamo

xﬂToo<2x+2> =) =t (T 5

x+1
1 2x+2\ 2x+2
= lim 1+ =
X——+00 2x + 2

lim

X—+-+00




Zadatak 41(e)

2% + 3>X+1

Izraunajte sljedeéi limes (ako postoji): lim
zraCunajte sljedeci limes (ako postoji) (2X+2

X——+00

Rjesenje. Imamo

xﬂToo<2x+2> =) =t (T 5

1 2x+2 % 1 2x+2 %ﬁ’)‘
1 = i 1
+2x+2> x5 1o ( +2x+2)




Zadatak 41(e)

A L (2x 3\
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): HT 0 .
X o

Rjesenje. Imamo

x+1 x+1
1
im (23} @) = dim (14
x—r+o0 \ 2x + 2 x—++00 2x +2

1 2x+2 % 1 2x+2 %ﬁ’)‘
= i 1
1+2x+2> x5 1o ( +2x+2)

1
2x+2\ 2 1 1
X ) _[t:2x+2 M2x—i—2_t]

X—> 400 = t—0




Zadatak 41(e)

A L (2x 3\
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): HT 0 .
X o

Rjesenje. Imamo
x+1 x+1
1
im (23} @) = dim (14
x—r+o0 \ 2x + 2 x—++00 2x +2

2x42\ 2uiz 1 2t 2\ T
= i 1
( ) x5 1o ( +2x+2)
1
2x+2\ 2 1 1
= lim <<1+ L )X ) :[t:zm“”b“rz—r]

X—> 400 = t—0

— lim ((1 + t)%)i




Zadatak 41(e)

A L (2x 3\
IzraCunajte sljedeéi limes (ako postoji): HT 0 .
X o

Rjesenje. Imamo
x+1 x+1
1
im (23} @) = dim (14
x—r+o0 \ 2x + 2 x—++00 2x +2

2x42\ 2uiz 1 2t 2\ T
= i 1
( ) x5 1o ( +2x+2)
1
2x+2\ 2 1 1
= lim <<1+ L )X ) :[t:zm“”b“rz—r]

X—> 400 = t—0

— lim ((1+t)%)E = e,




Zadatak 41(f)

|zracunajte sljedeéi limes (ako postoji): (14 tgx)&>.

lim
x—0




Zadatak 41(f)

|zracunajte sljedeéi limes (ako postoji): (14 tgx)&>.

lim
x—0
Rjesenje. Imamo

lim (1 + tgx)“8* = (1¥)
x—0




Zadatak 41(f)

|zracunajte sljedeéi limes (ako postoji): (14 tgx)&>.

lim
x—0
Rjesenje. Imamo
lim (1 + tgx)“8* = (1¥)
x—0

= lim (1 +tgx)ts%
x—0




Zadatak 41(f)

|zracunajte sljedeéi limes (ako postoji): (14 tgx)&>.

lim
x—0
Rjesenje. Imamo
lim (1 + tgx)“8* = (1¥)
x—0

(1+tgx)&

= |im

x—0
=tgx

x—0=t—>0




Zadatak 41(f)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):

Rjesenje. Imamo

lim
x—0

lim
x—0

(1 + tgX)ctgx

(14 tgx)&>.

- ()
N
= lim (1 + tgx)tex
x—0

t=tgx
x—0=t—0

1
= |lim(1+t):
lim(1+t)¢




Zadatak 41(f)

|zracunajte sljedeéi limes (ako postoji): (14 tgx)&>.

lim
x—0
Rjesenje. Imamo
lim (1 + tgx)“8* = (1¥)
x—0
1
= lim (1 + tgx)tex
x—0
t=tgx
x—0=t—=0

1
= lim(l+1t)r
At o

= €.




Zadatak 41(g)

: : . .\ . log(l1+10
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 M
X— X




Zadatak 41(g)

: : . .\ . log(l1+10
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 M
X— X

Rjesenje.

lim
x—0 X

log(1 +10x) _ <8>




Zadatak 41(g)

: : . .\ . log(l1+10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a

raCunamo

lim
x—0 X

log(1 +10x) _ <8>




Zadatak 41(g)

: : . .\ . log(l1+10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log. b

log, b= —2¢° 1
og, b og. 2 a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),

raCunamo

lim
x—0 X

0
In(1410x)
— |im 10
x—0 X

log(1 +10x) _ <0>




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0)
x—0 X 0
In(1410x)
~im T i N +10x) 1

x—0 X x—0 X In10




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0)
x—0 X 0
_hAEle) g 4+10x) 1
= lim —~— = |lim .
x—0 X x—0 X In10

_ [t=10x ~ x:%
T x—=0=t—0




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0)
x—0 X 0
_hAEle) g 4+10x) 1
= lim —~— = |lim .
x—0 X x—0 X In10

In(1+t 1
:IimM-

t
t—0 10 In10

_ [t=10x ~ x:%
T x—=0=t—0




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0)
x—0 X 0
_hAEle) g 4+10x) 1
= lim —~— = |lim .
x—0 X x—0 X In10
C[t=10x ~ x=F] im In(1+1t) 1
Sl x=20=t20] 0 & In10

i+ 10
= 1|l —_—
t—0 t In10




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0>
x—0 X 0
_hAEle) g 4+10x) 1
= lim —~— = |lim .
x—0 X x—0 X In10
C[t=10x ~ x=F] im In(1+1t) 1
Sl x=20=t20] 0 & In10
In(1+t) 10 10

=i . —
P S In10 In 10




Zadatak 41(g)

log(1+ 10
IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim M.
x—0 X
Rjesenje. Koristeéi da vrijedi
log,. b
Iogab:i, a,c € (0,400) \ {1}, b€ (0,+00),
log. a
racunamo
log(1+1
im og(1+ 10x) _ <0)
x—0 X 0
_hAEle) g 4+10x) 1
= lim —~— = |lim .
x—0 X x—0 X In10
C[t=10x ~ x=F] im In(1+1t) 1
Sl x=20=t20] 0 & In10

—im In(1+4+¢) 10 _q 10 10
N In10 ~ In10 In10°




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—0 X




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—0 X

Rjesenje. Imamo

V1+sinx — /1 —sinx _ <0>

lim
x—0 X

0




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx
. )

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

Rjesenje. Imamo

V1+sinx — /1 —sinx <0>

0

im \/l—l—smx—\/l—smx V1+sinx 4+ /1 —sinx
= lim

x—0 X \/1+smx+\/1—smx

lim =
x—0 X




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

X
Rjesenje. Imamo

’ V1+sinx —+/1—sinx 0
m ==
xl—>0 X 0

im \/l—l—smx—\/l—smx V1+sinx 4+ /1 —sinx
= lim

x—0 X \/1+smx+\/1—smx

— im (1 +sinx) — (1 —sinx)
xHOX(\/]_—i-SInX—i-\/].—SInX)




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

X
Rjesenje. Imamo

’ V1+sinx —+/1—sinx 0
m ==
xl—>0 X 0

im \/l—l—smx—\/l—smx V1+sinx 4+ /1 —sinx
= lim

x—0 X \/1+smx+\/1—smx

im (I +sinx) — (1 —sinx)

= lim

x=0 x (v/1+sinx 4+ /1 —sinx)
sin x 1

= |lim 2- .
x—0 X  V/1+4sinx++/1—sinx




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

X
Rjesenje. Imamo

’ V1+sinx —+/1—sinx 0
m ==
xl—>0 X 0

im \/l—l—smx—\/l—smx V1+sinx 4+ /1 —sinx
= lim

x—0 X \/1+smx+\/1—smx

— im (1 +sinx) — (1 —sinx)
xHOX(\/]_—i-SInX—i-\/].—SInX)

) sin x 1
= lim 2. . = =
x—0 X  V/1+4sinx++/1—sinx
1
=2-1

" VI+sin0+1—sin0




Zadatak 42(a) (racionalizacija)

V14 sinx — /1 —sinx

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): Iim0
X—r

X
Rjesenje. Imamo

’ V1+sinx —+/1—sinx 0
m ==
xl—>0 X 0

im \/l—l—smx—\/l—smx V1+sinx 4+ /1 —sinx
= lim

x—0 X \/1+smx+\/1—smx

— im (1 +sinx) — (1 —sinx)
xHOX(\/]_—i-SInX—i-\/].—SInX)

) sin x 1
= lim 2. . = =
x—0 X  V/1+4sinx++/1—sinx
1
=2-1

" VItsin0++vI—sin0




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

2sin (Vx+1-1) <o>

0

lim
x—0 X




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(Vx+1-1) x+1-1

= lim 2 - .

x—0 vVx+1-—-1 X




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 x+1+1

= lim 2 - .

B Y X Wxtl+1




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

2sin (Vx+1-1) <o>

lim —
x—0 X 0
im0 sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 /x+1+1
= |Im . . .
x—0 vVx+1-1 X vVx+1+1

sin (Vx+1-1) x
0" x+1-1  x(Vx+t1+1)




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 x+1+1

= lim 2 - .

B Y X Wxtl+1
sin (Vx+1-1) X
palt Vx+1-1  x(Vx+1+1)




Zadatak 42(b)

s o 2sin (Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 x+1+1

= lim 2 - .

Bl S v X VxF1l+1
sin(\/m—l) X

0" VxF1-1  x(VxF+1+1)

sin (Vx+1—1) 1

0" x+1-1 Jx+t1l+1




Zadatak 42(b)

L o 2sin(Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 x+1+1

= lim 2 - .

Bl S v X VxF1l+1
sin(\/m—l) X

0" VxF1-1  x(VxF+1+1)

sin (Vx+1—1) 1

0" x+1-1 Jx+t1l+1

1
-2.1. -
VvO+1+1




Zadatak 42(b)

L o 2sin(Vx+1-1)
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m0 . .
X—>

Rjesenje. Imamo

i 2sin (Vx+1-1) _ <o>

x—0 X

sin(\/x+1—1) vVx+1—-1 x+1+1

= lim 2 - .

Bl S v X VxF1l+1
sin(\/m—l) X

0" VxF1-1  x(VxF+1+1)

sin (Vx+1—1) 1

0" x+1-1 Jx+t1l+1

1
-2.1. -
VvO+1+1




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; P
X a —




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; P
X a —

Rjesenje.

lim
x—a X —a

(3




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; P
X a —

Rjesenje.

Ja

na)n

= lim \%E_
x—a (\'y;() _

i =57 (9)

x—a X —a

—




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; P
X a —

Rjesenje.

a”—b”:(a—b)(a"*l—i—a”*zb—i—...—i—b"*l), a,beR, neN,

im =92 (0) -

x—a X —a




Zadatak 42(c)

. . . . - . . VX — +/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraunajte sljedeci limes (ako postoji): lim u
x—a X — a

Rjesenje.
a"—b"=(a-b)(a" P +a"b+...+ "), a,beR, neN,
jim VX V2 <°) i VX Va
x—a X —a 0 xX—>a (\,y)»()n_ (\'/5)"
VX — f

= lim

P (yx =) ((0)" 7+ (0" e+ (98)" )




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; P
X a —

Rjesenje.
a"—b"=(a-b)(a" P +a"b+...+ "), a,beR, neN,

lim
X—a X —a

LEECR (AP £ EX 2
o) TR
:Xllnaw((\"/?)n_l—i—(W)n_z'\"/E+...+(\"/5)"_1)




Zadatak 42(c)

.. . /X —+/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraCunajte sljededi limes (ako postoji): I@ \/; ;f.
X a —

Rjesenje.
a"—b"=(a-b)(a" P +a"b+...+ "), a,beR, neN,

lim
X—a X —a

B (0) P25

0) " ()" (V)




Zadatak 42(c)

- . . VX — +/a
Za a € (0,+00) i n € N, izraunajte sljedeci limes (ako postoji): I@ \/;a.
X—a —

Rjesenje. Koristeéi da je
a"—b"=(a-b)(a" P +a"b+...+ "), a,beR, neN,

racunamo

lim
X—a X —a

I

0) " ()" (V)




Zadatak 42(d)

Vx2 +3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1




Zadatak 42(d)

e oy . VX243x—2x
IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): I|m1 — 1
X— X —

Rjesenje. Imamo

fm Vx2+3x —2x 0
x—1 x—1 o 0




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

fm Vx2+3x —2x <0>
—\o

x—1 x—1

! VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m

x—1 x—1 '\/x2—|—3x—}—2x




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

fm Vx2+3x —2x <0>
—\o
im VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x

x—1 x—1 '\/x2—|—3x—}—2x

. x2 4+ 3x — 4x2
= |im

=1 (5 1) (m+ 2x)

x—1 x—1




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

" Vx2+3x—2x (0
xlnl x—1 o

0
! VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m

x—1 x—1 '\/x2—|—3x—}—2x

. x2 4+ 3x — 4x2 . —3x2 + 3x
= ||m — ||m

1 (x —1) <\/m+ 2X> 1 (x —1) (\/m—i- 2X>




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo
i VX2 4+ 3x — 2x (0)
im ——— " ==
0
VX2 +3x—2x VX2 4+ 3x + 2x
— Iim )
x—1 x—1 VX2 +3x + 2x

x—1 x—1

i x? +3x — 4x? i —3x% + 3x

= |IIm = lim

1 (x —1) <\/x2 +3x + 2X> 1 (x —1) <\/x2 +3x + 2x>
—3x(x—1)

ol (x—1) (\/m—FZx)




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

" Vx2+3x—2x (0
xlnl x—1 o

VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m .
x—1 x—1 Vx% 4+ 3x + 2x

i x% + 3x — 4x? i —3x? + 3x

= IIm = lim

1 (x —1) <\/x2 +3x + 2X> 1 (x —1) (\/x2 +3x + 2X>
—3x(x—1)

= |im

xa1M<m+2X>




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

" Vx2+3x—2x (0
xlnl x—1 o

VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m .
x—1 x—1 Vx% 4+ 3x + 2x

i x% + 3x — 4x? i —3x? + 3x

= IIm = lim

1 (x —1) <\/x2 +3x + 2X> 1 (x —1) (\/x2 +3x + 2X>
—3x(x—1) —3x

= |im =

lim
=1 (1Y (m I 2X> x=1v/x2 4 3x + 2x




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

" Vx2+3x—2x (0
xlnl x—1 o

0
! VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m

x—1 x—1 '\/x2—|—3x—}—2x

i x? 4 3x — 4x? i —3x2 4+ 3x
= IIm = lim
1 (x —1) <\/x2 +3x + 2X> 1 (x —1) (\/x2 +3x + 2X>
— lim —3x(x—1) — lim —3x
=1 (1Y (m I 2X> x=1v/x2 4 3x + 2x
-3-1

V12 43.142-1




Zadatak 42(d)
Vx2 4+ 3x — 2x

IzraCunajte sljedeci limes (ako postoji): lim
x—1 x—1

Rjesenje. Imamo

" Vx2+3x—2x (0
xlnl x—1 o

VX2 +3x —2x Vx?2+3x+2x
m .
x—1 x—1 Vx% 4+ 3x + 2x

i x? 4 3x — 4x? i —3x2 4+ 3x
= lim = lim
1 (x —1) <\/x2 +3x + 2X> 1 (x —1) (\/x2 +3x + 2X>
— lim —3x(x—1) — lim —3x
=1 (1Y (m I 2X> x=1v/x2 4 3x + 2x
-3-1 3

T V12431421 4




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): _Iim ( x2 —bx+4+ X) .
X — 0o




Zadatak 42(e)

|zracunajte sljedeci limes (ako postoji): _ﬁm ( x? —5x + 4+ X) :
X —o

resene IO i (VA2 Sk 4+ x) = ((400) + (~o0)

X—>—00




Zadatak 42(e)

|zracunajte sljedeci limes (ako postoji): j}m ( x? —5x + 4+ X) :
X —o

resene IO i (VA2 Sk 4+ x) = ((400) + (~o0)

X——00
Vi —BxFa—x
VP —Bxt4—x

= lim ( x2—5x+4+X)'

X——00




Zadatak 42(e)

|zracunajte sljedeci limes (ako postoji): j}m ( x? —5x + 4+ X) :
X —o

resene IO i (VA2 Sk 4+ x) = ((400) + (~o0)

X——00
N
= lim ( x2—5x+4+X)'
Koo Vx2—bx+4—x

i —bx 44
= lim
X——00 \/m — X




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): j}m ( x2 —bx+4+ X) .
X — 0o

Rjesenje. Imamo

lim (\/x2 —Bx 4+ x) = ((+00) + (—0))

X——00

vVx2—5 4 —
= lim (\/X2—5X—|—4+X)' X Xxhoox
- Vx2 —Bx + 4 —x

) —bx 44
= lim .
x==00 /x2 —Bx +4 — x

X [ =




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): j}m ( x2 —bx + 4+ x) .
X — 0o

Rjesenje. Imamo
lim
X——00

= |im

) —5x+4
= |im
000 52 —Bx + 4 —x

1
X

1= lim
X

(m + x) = ((+00) + (—00))

xS0 VP —bxih |

X




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —bx+4+ x) .
X—r—00

Rjesenje. Imamo

lim
X—>—00

= lim

X—>—00
) —bx 44

= lim

x==00 /x2 —Bx +4 — x
Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x2, imamo

VX2 —5x+4 /x2—b5x+4
X - —VX2

1
X ¢
l—I|m
X

(VX2 =5xt 4+ x) = ((+00) + (~00))

xS0 VP —bxih |

X




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —bx+4+ x) .
X—r—00

Rjesenje. Imamo

lim (\/ x2 —bx +4 +X> = ((+00) + (—00))
X——00
2_p5 4 —

= lim (\/X2—5X—|—4—|-X) X Xt X
X——00 x2 —bx +4 —x

o —5x + 4 o - —5+4

T oo i —Bxth—x 1 ol i Ed |

Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x2, imamo

VX2 —5x+4  /x2-—Bx+4
X N —V/x2 N x?

x2 —bx +4




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —5x + 4 +x) .
X—>—00

Rjesenje. Imamo

(Vo =8x 4+ x) = ((+20) + (~00))
= lim (\/m—l-x)- x2 —5x +4 —x

X——00

o x> —bx+4—x
= i —5x+4 I im —5+42
_XJTOO\/m_X 1= 3 e Vg

X

Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x?, imamo

2 _ 5 —
X




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —5x + 4 +x) .
X—>—00

Rjesenje. Imamo

(Vo =8x 4+ x) = ((+20) + (~00))
= lim (\/m—l-x)- x2 —5x +4 —x

X——00

o x> —bx+4—x
= i —5x+4 I im —5+42
_XJTOO\/m_X 1= 3 e Vg

X

Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x?, imamo

2 _ 5 —
X

pa je

lim ( X2—5X+4+x>: lim

X—>—00 X——00 _\/i —1




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —5x + 4 +x) .
X—>—00

Rjesenje. Imamo

(VX2 =5x+ 4+ x) = ((+00) + (—o0))
= lim (m+x)- x2 —5x +4 —x

X——00

o x> —bx+4—x
= i —5x+4 I im —5+42
_XJTOO\/m_X 1= 3 e Vg

X

Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x?, imamo

2 _ 5 —
X

pa je

5+5 540
lim ( x2_5x+4+x>: lim +

X——00 X——00 \/T 1 010_1
X2




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —5x + 4 +x) .
X—>—00

Rjesenje. Imamo

(VX2 =5x+ 4+ x) = ((+00) + (—o0))
= lim (m+x)- x2 —5x +4 —x

X——00

o x> —bx+4—x
= i —5x+4 I im —5+42
_XJTOO\/m_X 1= 3 e Vg

X

Kako za sve x € (—o0,0) vrijedi x = —V/x?, imamo

2 _ 5 —
X

pa je

lim ( x2_5x+4+x>: lim + (

X——00 X——00 \/77_’_ — 1—0—|—O—1:§
X2




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x2 —bx+4+ X) .
X——00

Rjesenje. 2. nacin.




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x> —bx+4+ X) .
X——00
Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim ( x2_5x+4+x):((+oo)+(—oo))

X——00




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji):  lim ( x> —bx+4+ X) .
X——00
Rjesenje. 2. nacin. Imamo
lim ( X2 —Bx + 4+ x) = ((+00) + (—00))

X—r—00
. t=—X ~»x=—t
|x— —00 = t— +o0




Zadatak 42(e)

IzraCunajte sljededi limes (ako postoji): _Iim ( x2 —bx+4+ X) .
X — 0o

Rjesenje. 2. nacin. Imamo

lim ( x2_5x+4+x):((+oo)+(—oo))

X——00
l=—X ~»x=—t . >
- = lim (Ve +st+a—t)

X — —00 = t— 400 t—+o0




Zadatak 42(e)
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pri Gemu sedma jednakost vrijedi jer je t = v/t2 za sve t € [0, +00).




. sinx , .. sin0 .
[im —# lim —— = lim 0 = 0.
x—0 X x—0 X x—0




