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Horizontalne asimptote

Neka je f : D C R — R. Ako za neki a € R vrijedi
Xx— 400 = f(x)—a

ili
x——00 = f(x)—a

(— := “priblizava se, tezi, konvergira”), tada kazemo da je pravac
y=a

horizontalna asimptota funkcije f.




Primjer: f(x) := €~
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Primjer: f(x) := arctg x
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Primjer: Horizontalne asimptote funkcije f(x) := -

X

X — toco = — 0.

x2—1
~» Pravac y = 0 je jedina horizontalna asimptota funkcije f.
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Primjer: Horizontalne asimptote funkcije f(x) := -

X

X — +oo = 5 — 0.
x4 —1
~» Pravac y = 0 je jedina horizontalna asimptota funkcije f.
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Vertikalne asimptote

Neka je f : D C R — R. Ako za neki ¢ € R vrijedi

X — Cc— = f(x) = o0
——

“x se priblizava c slijeva”:
xX—C sa x<c

ili
X — c+ = f(x) = £o0,
——

“x se priblizava c zdesna":
X—C sa x>c

tada kazemo da je pravac

vertikalna asimptota funkcije f.







Primjer: f(x) :=Inx
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Primjer: f(x) := In (x?)
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Vertikalne asimptote

U nasim su primjerima jedini kandidati za vertikalne asimptote funkcije 7 pravci oblika
X =c,

gdje je ¢ € R rub domene funkcije f.




Primjer: Vertikalne asimptote funkcije f(x) :

Dr =R\ {1} = (—o00, 1) U (~1,1) U (L, +00).

x— -1+ =

X2_1—>:FOO.

x— 1+ =

21 — +00.

~» Pravci x = —1 i x = 1 su vertikalne asimptote funkcije f.




Primjer: Vertikalne asimptote funkcije f(x) :

Dr =R\ {1} = (—o00, 1) U (~1,1) U (L, +00).

x— -1+ =

X2_1—>:FOO.

x— 1+ =

21 — +00.

~» Pravci x = —1 i x = 1 su vertikalne asimptote funkcije f.
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Tri korisne Cinjenice za proucavanje ponasanja funkcija u o0, tj.

x = +oo = f(x)—=7




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".

o x> +oo = —x004 4%




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom
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Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".

@ x> +4oo = —x1004 x99 5 _




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".

@ x> +4oo = —x1004 x99 5 _

o x> —00 = 1000—x+x>—x2+x*—




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".

@ x> +4oo = —x1004 x99 5 _

o x> —00 = 1000—x+x>—x2+x*—




Neka su ag,...,a,—1 € Ria, € R\ {0}. Polinom

1

f(x)=ax"+a,1x" "+ ... 4+a1+a

u +o0o se ponasa kao njegov vodeci ¢lan a,x".

@ x> +4oo = —x1004 x99 5 _

@ x—> —00 = 1000—x+x>—x?+x*—> —o.




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

@ X - +00 =

—2x +3




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

“2x+3 —2x+3




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

X =[x =

“Ox+3  —2x+3




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

) — 4 = x =2 x =2
X = .
> “ox+3 —2x+3
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2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

L, 1-0
—2+43 240

1 —

XN

x—2 X —2

“Ox+3  —2x+3

@ X - +00 =

X =[x =




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

X =[x =

“Ox+3  —2x+3




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

X =[x =

“Ox+3  —2x+3

e X = —00 =
1—x2




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

X =[x =

“Ox+3  —2x+3

e X —>—00 = =
1—x2 1—x2




2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

@ X - +00 =

X =[x =

“Ox+3  —2x+3
X5 X5

1—x2 1—x2
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2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

o xs oo o X72 x-2 L 1-2 1= 1
X o = 0 == = E——
—2x+3  -2x+3 1 243 " 240 2
x5 V) % X3
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2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

— = :
XTI A0 = T 3T o3

x5 V) 1 3 _
& X (0. ]

@ X = —00 = = e —><>
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2. Racionalne funkcije

Racionalne je funkcije ponekad zgodno prosiriti sa —, pri emu je x™ najveca potencija od x u
X

nazivniku.

x—2 X —2

— = :
XTI A0 = T 3T o3

X5 X5 )(172 X3 —00
x2

e X —>—00 = =
1—x2 1—x2




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo
f(x) == r(x)eP®.

Vrijedi:

o Ako eP(X) — 0, tada f(x) — 0.

e Ako ePX) — 400, tada f(x) — +oo ili

X = Foco = . "
f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije

r(x) za x — %o0.




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo
f(x) := r(x)eP®),

Vrijedi:
o Ako eP() — 0, tada f(x) — 0.
o Ako eP() - 400, tada f(x) — 400 ili

f(x) = —oo, ovisno o predznaku funkcije

X = F+oo =

r(x) za x — %o0.

2
XlOOOe X

@ X — +oo =




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo
f(x) == r(x)eP™).

Vrijedi:
e Ako eP(*) — 0, tada f(x) — 0.
e Ako ePX) — fo0, tada f(x) — +oo ili

f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije

x— toco =

r(x) za x — %o0.

2
XlOOOe X

@ X > +oo =

—+00




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo
f(x) == r(x)eP™).

Vrijedi:
e Ako eP(*) — 0, tada f(x) — 0.
e Ako ePX) — fo0, tada f(x) — +oo ili

f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije

x— toco =

r(x) za x — %o0.

2
XlOOOe X

@ X > +oo =

—+t+oo —0




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo
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Vrijedi:
e Ako eP(*) — 0, tada f(x) — 0.
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3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo

f(x) == r(x)eP™).
Vrijedi:
e Ako eP(*) — 0, tada f(x) — 0.
e Ako ePX) — fo0, tada f(x) — +oo ili
X — too =

f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije
r(x) za x — too.

@ x > +oo = x00.~7 g

@ X - —0 =




3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo

f(x) == r(x)eP™).
Vrijedi:
e Ako eP(*) — 0, tada f(x) — 0.
e Ako ePX) — fo0, tada f(x) — +oo ili
X — too =

f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije
r(x) za x — too.

@ x > +oo = x00.~7 g
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3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo

f(x) := r(x)eP®),

Vrijedi:
e Ako eP*) — 0, tada f(x) — 0.
o Ako eP() = to0, tada f(x) — +oc ili
X — xoo = . .
f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije
r(x) za x — +oo.
Primjer

A
@ x = +oo = x100." 4

@ X - —0 = = =
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3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”

Neka je r(x) nekonstantna racionalna funkcija. Neka je p(x) nekonstantan polinom. Definiramo

f(x) := r(x)eP®),

Vrijedi:
e Ako eP*) — 0, tada f(x) — 0.
o Ako eP() = to0, tada f(x) — +oc ili
X — xoo = . .
f(x) — —oo, ovisno o predznaku funkcije
r(x) za x — +oo.
Primjer

A
@ x = +oo = x100." 4

e X > —00 = = — e~
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3. “Eksponencijalne su funkcije u =00 jace od racionalnih funkcija.”
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