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Jednadzba tangente t na s u tocki (xo, f(X0))

y r,
t
11 (x0, f(x0))
/ //1 0o X

Pretpostavimo da f/(xg) postoji. Tada je t pravac kroz tocku (xp, f(x)) s
koeficijentom smjera f'(xg), pa je njena jednadzba

t...y—"f(xo)=f(x) (x—x).




Jednadzba normale n na I'r u tocki (xo, f(x0))

y Is
t
1T n
/ //1 0

Normala n na I'r u tocki (xg, f(xp)) definira se kao pravac kroz tocku
(x0, f(x0)) koji je okomit na t.




Jednadzba normale n na I'r u tocki (xo, f(x0))

y Is
t
1T n
/ //1 0

Normala n na I'r u tocki (xg, f(xp)) definira se kao pravac kroz tocku
(x0, f(x0)) koji je okomit na t. Njena je jednadzba

{y — f(x0) = —pgy(x —x0), ko je F/(x0) #0,
n...




Jednadzba normale n na I'r u tocki (xo, f(x0))

m y Is
f ul t
N
1T n
/ X1 //1 x X

Normala n na I'r u tocki (xg, f(xp)) definira se kao pravac kroz tocku
(x0, f(x0)) koji je okomit na t. Njena je jednadzba

{y — f(x0) = —pgy(x —x0), ko je F/(x0) #0,
n...




Jednadzba normale n na I'r u tocki (xo, f(x0))

m y Is
f ul t
N
1T n
/ X1 //1 x X

Normala n na I'r u tocki (xg, f(xp)) definira se kao pravac kroz tocku
(x0, f(x0)) koji je okomit na t. Njena je jednadzba

y—f(xo):—ﬁ(x—xo)7 ako je f'(xp) # 0,
| x = xo, ako je f'(x0) = 0.




Zadatak 26

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.
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Rjesenje. K = I'r za funkciju f(x) := %
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) := % (~ f(x) = x2
Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):
t..y—f(-1)= ( 1) (x=(=1))

y=(-3)=




Zadatak 26

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) =% (~ f/(x) =x% ~ f(=1)=1).
Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):
t..y—f(-1)= ( 1) (x=(=1)

y=(-3)=




Zadatak 26

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =T¢ za funkciju f(x) := X—; (~ f(x)=x% ~ f(~1)=1).

Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):
to.y—f(=1)=f(=1)- (x - (-1))
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.
Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) =% (~ f/(x) =x% ~ f(=1)=1).

Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) =% (~ f/(x) =x% ~ f(=1)=1).

Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):

y—(-3)=1-(x+1)
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Normala u to¢ki (—1,—3):
1
n...y—f(-1)=— “(x—(-1))
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) =% (~ f/(x) =x% ~ f(=1)=1).

Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):

y—(-3)=1-(x+1)
y:XJr%
Normala u to¢ki (—1,—3):
ooy = (1) =~y (<= (D)
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
3

K...y=7%
u tocki s apscisom —1.

Napomena. Za to¢ku (x, y), x zovemo apscisom, a y ordinatom.

Rjesenje. K =Tt za funkciju f(x) =% (~ f/(x) =x% ~ f(=1)=1).

Tangenta u tocki (—1,f(—1)) = (-1, —1):

y—(-3)=1-(x+1)
y:XJr%
Normala u to¢ki (—1,—3):
ey = F(-D) = gy (k= (1)
y=(=3)=-1-(x+1)




Zadatak 27

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje
sustava

2y = x% +8x (1)

2y = —2x° — 16x — 48.
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Ki... 2y:x2+8x
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Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje

sustava
2y = x? + 8x (1)
{2y = —2x? — 16x — 48.
Uvrstavanjem izraza za 2y danog prvom jednadzbom u drugu jednadzbu,
dobivamo
X +8x=-2x>—16x—48 < 3x*+24x+48=0

1

A& x218x+16=0
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje

sustava
2y = x? + 8x (1)
{2y = —2x? — 16x — 48.
Uvrstavanjem izraza za 2y danog prvom jednadzbom u drugu jednadzbu,
dobivamo
X +8x=-2x>—16x—48 < 3x*+24x+48=0

1

& XP4+8x+16=0 & (x+4)?2=0




Zadatak 27

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje

sustava
2y = x? + 8x (1)
{2y = —2x? — 16x — 48.
Uvrstavanjem izraza za 2y danog prvom jednadzbom u drugu jednadzbu,
dobivamo
X +8x=-2x>—16x—48 < 3x*+24x+48=0

1

& XP48x+16=0 & (x+4°=0 & x=-4
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje

sustava
2y = x? + 8x (1)
{2y = —2x? — 16x — 48.
Uvrstavanjem izraza za 2y danog prvom jednadzbom u drugu jednadzbu,
dobivamo
X +8x=-2x>—16x—48 < 3x*+24x+48=0

1

& XP48x+16=0 & (x+4°=0 & x=-4

= x=—4, y D 1((-4) +8(-) = -8
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y:x2+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x%> — 16x — 48.

Rjesenje. Krivulje Ky i K sijeku se u tocki S = (x,y) koja je rjesenje

sustava
2y = x? + 8x (1)
{2y = —2x? — 16x — 48.
Uvrstavanjem izraza za 2y danog prvom jednadzbom u drugu jednadzbu,
dobivamo
X +8x=-2x>—16x—48 < 3x*+24x+48=0

1

& XP48x+16=0 & (x+4°=0 & x=-4

= x=-4, y Y 1((~4)? +8(-4)) = —8. Dakle, S = (4, -8).




Zadatak 27

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, K1 i K; se sijeku u tocki S = (—4,—38).
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, K1 i K; se sijeku u tocki S = (—4,—38).
Ky =Tfza f(x) := %Xz + 4x




Zadatak 27

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %Xz + 4x
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):

t...y—(=8)=f(—4)(x—(—4))




Zadatak 27

Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, K1 i K; se sijeku u tocki S = (—4,—38).

Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4

Tangenta na K u tocki S = (—4,—8):
t...y—(=8)=Ff(-4) - (x—(-4))
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):

ooy = (-8) = F(4) (x— (~4)
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Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):
ooy = (-8) = F(4) (x— (~4)
y+8=0
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ki=Trza f(x):=3x2+4x (~ f(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):
oy (8) = () (x— (~4)
y+8=0
y = —8.
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):
ooy = (-8) = F(4) (x— (~4)
y+8=0
y = —8.
Normala na Kj u tocki S = (—4,—8):
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):
ooy = (-8) = F(4) (x— (~4)
y+8=0
y = —8.
Normala na Kj u tocki S = (—4,—8): (! slucaj f'(x) = 0)
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Odredite jednadzbu tangente i normale na krivulju
Ki... 2y =x*+8x
u tocki u kojoj ona sijece krivulju

Ko... 2y = —2x> — 16x — 48.

Rjesenje. Dakle, Ki i K> se sijeku u tocki S = (—4, —8).
Ky =Tfza f(x) := %xz +4x (~ fi(x)=x+4 ~ f(—4)=0).
Tangenta na Kj u tocki S = (—4,—8):
ooy = (-8) = F(4) (x— (~4)
y+8=0
y = —8.
Normala na Kj u tocki S = (—4,—8): (! slucaj f'(x) = 0)

n... x=-—4.




Zadatak 28

U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
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Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
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Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
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Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b

Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):

y—f(2)=f(2)- (x-2)
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Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
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y—f(2)=1(2)(x-2)
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ f'(x)=2x+a
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y—=f2)=f(2)-(x-2)
y—(4+2a+b)=
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(4+2a+b)=
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(@4+2a+b)=(4+a)(x—2)
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(@4+2a+b)=(4+a)(x—2)
y=(4+a)x+b—4.
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(@4+2a+b)=(4+a)(x—2)

y=(4+a)x+b—4.
~» Hocemo

4+a=1

b—4=0
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U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(@4+2a+b)=(4+a)(x—2)
y=(4+a)x+b—4.

4+a=1 a—=-3
<
b—4=0 b=4.

~» Hocemo




Zadatak 28

U jednadzbi parabole
P...y=x’+ax+b

odredite a, b € R tako da P dira pravac y = x u tocki s apscisom 2.
Rjesenje. P =T za f(x) := x>+ ax+ b
(~ fl(x)=2x4+a ~ f'(2)=4+a).
Hocemo da pravac y = x bude tangenta na I'r u tocki (2, f(2)).
Jednadzba tangente na 'r u tocki (2, 1(2)):
y = f(2)=f(2)- (x-2)
y—(@4+2a+b)=(4+a)(x—2)
y=(4+a)x+b—4.

4+a=1 a—=-3
<
b—4=0 b=4.

Dakle, a= -3 i b =4.

~» Hocemo




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje s x-osi.
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Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x°
u sjecistima te krivulje s x-osi.
Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

1. nacin. To su tocke (x, y) koje zadovoljavaju sustav




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje s x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

1. nacin. To su tocke (x, y) koje zadovoljavaju sustav

K... y=4x—x°
x-0s... y=0

Uvrstavanjem izraza za y danog prvom jednadzbom u drugu dobivamo

4x —x2 =0




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje s x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

1. nacin. To su tocke (x, y) koje zadovoljavaju sustav

K... y=4x—x°
x-0s... y=0

Uvrstavanjem izraza za y danog prvom jednadzbom u drugu dobivamo

4x—x2=0 & x(4-x)=0




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje s x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

1. nacin. To su tocke (x, y) koje zadovoljavaju sustav
K... y=4x—x°
x-0s... y=0

Uvrstavanjem izraza za y danog prvom jednadzbom u drugu dobivamo

dx—x*=0 & x(4-x)=0 ~ X ili X
y=0 y=0 __




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje s x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

1. nacin. To su tocke (x, y) koje zadovoljavaju sustav
K... y=4x—x°
x-0s... y=0

Uvrstavanjem izraza za y danog prvom jednadzbom u drugu dobivamo

dx—x*=0 & x(4-x)=0 ~ X ili X
y=0 y=0. ..

Dakle, sjecista su tocke (0,0) i (4,0).



Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x°
u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

2. nacin.




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

2. nacin. y

4 4 K

:




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x°

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Odredimo najprije sjecista krivulje K sa x-osi.

2. nacin.
nacin y

4 4 K

:

= Sjecista su tocke (0,0) i (4,0).



Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x
u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).

K =Tr za f(x) := 4x — x?




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).

K =Tr za f(x) := 4x — x?

Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):

ti...y—0=f(0)-(x—0)




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).

K=Trzaf(x):=dx—x%> (~ f'(x)=4-2x).

Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):

ti...y—0=f(0)-(x—0)




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju

K...y=4x—x

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).
K=Trzaf(x):=dx—x%> (~ f'(x)=4-2x).

Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):

ti...y—0=f(0)-(x—0)
y =4x.




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x

u sjecistima te krivulje sa x-osi.

Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).

K=Trzaf(x):=dx—x%> (~ f'(x)=4-2x).

Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):

t1...y—0=f(0)-(x—0)

y =4x.

Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (4,0):




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x
u sjecistima te krivulje sa x-osi.
Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).
K=Tfzaf(x):=4x—x> (~ f'(x)=4-2x).
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):
t1...y—0=f(0)-(x—0)
y =4x.
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (4,0):
th...y—0="1"(4)-(x—4)




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
K...y=4x—x
u sjecistima te krivulje sa x-osi.
Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).
K=Trzaf(x):=dx—x%> (~ f'(x)=4-2x).
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):
t1...y—0=f(0)-(x—0)
y =4x.
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (4,0):
th...y—0="1"(4)-(x—4)
y=—4(x—4)




Zadatak 29

Odredite jednadzbe tangenti na krivulju
2

K... y=4x—x
u sjecistima te krivulje sa x-osi.
Rjesenje. Dakle, sjecista krivulje K sa x-osi su tocke (0,0) i (4,0).
K=Trzaf(x):=dx—x%> (~ f'(x)=4-2x).
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (0, 0):
t1...y—0=1f(0)(x—0)
y =4x.
Jednadzba tangente na K = I'¢ u tocki (4,0):
th...y—0="1"(4)-(x—4)
y=—4(x—4)
y = —4x + 16.




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—-Jx

trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje

K...y=—-Jx

trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

y

11

[11

I\Y




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje

K...y=—-Jx
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

y

n 1
1| 1V




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—-Jx
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

y oy =x

I
iAY

X

s




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—-Jx

trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =x

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, %
plp & kk=-—1 [T TV




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—vx=:f(x)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =x

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, %
plp & kk=-—1 [T TV




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—vx=:f(x)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, %

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—vx=:f(x)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, %

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

& koeficijent smjera joj je —kylzx = —% =-1




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
K...y=—vx=:f(x)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2

173 _
<~ —§X0 =-1




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2

WIN

1 3 —




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2 2
1,73 _ —3 _ 1 _
& —3x°=-1 & x’=3 & (3X0)2_3




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2 2
1,73 _ —3 _ 1 _
& —3x°=-1 & x’=3 & (3X0)2_3

1
3

& ()




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
Kiy=—Ux=f(x) (v Flx)= —%x*%)

trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =x

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, %
plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2 2
1,73 _ —3 _ 1 _
& —3x°=-1 & x’=3 & (3X0)2_3

e ()=} e Yu=tj




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K. .y=—Ux=f(x) (v fi(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?

Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =X

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi:  p1|[p2 & k= ke, X

plp & kk=-—1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
2 2
1,73 _ —3 _ 1 _
& —3x°=-1 & x’=3 & (3X0)2_3

~ (\3/%)2:% = 3X():i]' <2> onzti.




Zadatak 30

U kojoj tocki krivulje
1
K...y=—¥Ux=f(x) (v f(x)= —gx*%)
trebamo povuéi tangentu da bi ona bila okomita na simetralu |. kvadranta?
Rjesenje. Sjetimo se: za pravce y Ly =x

pr-..y=kix+h 1 pr... y=lkx+h II //I/

vrijedi: — pLllp2 & ki =k,

pilp & kk =1 [T TV

Dakle, tangenta na K = I u tocki (xo, f(xp)) okomita je na pravac y = x

X

< koeficijent smjera joj je —kylzx =-1=-1 & fl(xg)=-1
_2 _2
& —lpi=-1 & x*=3 & (%)2:3
2 3
e (¥0)' =3 & =%ty & xn=i;5

=- Tangentu treba povuéi u bilo kojoj od tocaka (jza—,:F—)



Udaljenost tocke od pravca u ravnini




Udaljenost tocke od pravca u ravnini

Udaljenost tocke T = (xp, yp) od pravca
p... Ax+By+C=0

iznosi
_ |Axo + By + C|

VA B?

d(T,p)




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—Q—ba, 433;”2)




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tjemeod P: T = (‘Tbaa 4332132) - (_%’ 44.1‘53_4)2)




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 43;”2) = (—%,W) =(2,1).




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 43;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi:




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).
Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

{73... y=x%>—4x+5

y-0s... x=0




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).
Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

y=x—4
{73 y =X x+5 ~  S=(0,5).

y-0s... x=0




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).
Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

y=x—4
{73 y =X x+5 ~  S=(0,5).

y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u tocki S:




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).
Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

y=x—4
{73 y =X x+5 ~  S=(0,5).

y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u tocki S:




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

~  $=(0,5).

P...y=x>—4x+5
y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x) (~ f(x) =2x—4)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

~  $=(0,5).

P...y=x>—4x+5
y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x) (~ f(x) =2x—4)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

~  $=(0,5).

P...y=x>—4x+5
y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)
y—5b=—-4x




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x) (~ f(x) =2x—4)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).
Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

~  $=(0,5).

P...y=x>—4x+5
y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)
y—5b=—-4x
4x+y—-5=0.




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x) (~ f(x) =2x—4)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

.y =x>—4
{73 y =X x+5 ~  S=(0,5).

y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)
y—5=—-4x
4x+y—-5=0.

J4-2+41-5]

Dakle, d(T,t)=
AN/ ST




Zadatak 31

IzraCunajte udaljenost tjemena parabole
P...y=x>—4x+5=:f(x) (~ f(x) =2x—4)

od tangente na P povucene u sjecistu parabole P sa y-osi.

Rjesenje. Tieme od P: T = (—2%, 433;”2) = (—%,W) =(2,1).

Sjeciste S parabole P s y-osi: to¢ka S = (x, y) koja zadovoljava sustav

.y =x>—4
{73 y =X x+5 ~  S=(0,5).

y-0s... x=0

Tangenta na P povucena u to¢ki S: t...y —5=f(0)-(x —0)
y—5=—-4x
4x+y—-5=0.

CJ4241-5 4

Dakle, d(T,t) = V2112 1T




