
MODULARNE FORME: ČETVRTA ZADAĆA

(1) (1. i 2. zadatak iz odjeljka 4.3 knjige “Introduction to Elliptic curves and
Modular Forms”.) Neka je ξ = (α, φ(τ)) ∈ G i neka je Γ′ ⊂ Γ0(4) kongruencijska
podgrupa, i neka je Γ′′ = Γ′ ∩ α−1Γ′α. Za γ ∈ Γ′′ definirajmo t(γ) relacijom
ξγ̃ξ−1 = γ̃1 ·(1, t(γ)), gdje je γ1 = αγα−1. Ovdje γ̃ označava podizanje elementa
γ ∈ Γ0(4) do G, tj. γ̃ = (γ, j(γ, τ)).
(a) Pokažite da preslikavanje t ovisi samo o α, a ne o φ(τ) (iz ξ). Dokažite da

je t homomorfizam grupa sa Γ′′ u T = {±1,±i}.
(b) Neka je K ⊂ Γ′′ jezgra od t. Dokažite da je K̃ = Γ̃′ ∩ ξ−1Γ̃′ξ.
(c) Neka je f ∈ Mk/2(Γ̃′). Dokažite ako je t netrivijalan da onda vrijedi

f [Γ̃′ξΓ̃′]k/2 = 0.

(d) Dokažite da je t(γ) =
(
n
d

)
, za α = ( 1 0

0 n ) i γ = ( a b
c d ) ∈ Γ0(4) ∩ α−1Γ0(4)α.
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