ODABRANE TEME IZ TEORIJE BROJEVA: CETVRTA ZADACA

1. SAGE

a) Nadite tri prosirenja Diofantove trojke {1,8,120} do racionalne Diofantove
cetvorke.

b) Provjerite asocijativnost zbrajanje na eliptickoj krivulji y? = x3+ax+b. Mozete
pretpostaviti da su koordinate svih to¢aka medusobno razlicite. (Ovo mozete
rijesiti elegantno u Sage-u tako da konstruirate elipticku krivulju y? = 23+ax+b
nad odgovaraju¢im funkcijskom poljem s varijablama a,b,xq,y1, T2, Y2, T3, Y3
koje zadovoljavaju relacije y? — 23 —ax; —b=0zai=1,213.)
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2. ELIPTICKE KRIVULJE

a) Procitajte dokaz Teorema 4.2. (2-descent) u Knapp: Elliptic Curves, str. 85.

b) Procitajte odjeljak 8.(iii) u Cassels: Lectures on Elliptic curves, str. 35-36 pa
zapisite elipticku krivulje ?> = z* + 1 u standardnom obliku 3? = polinom
tre¢eg stupnja. Pomoc¢u Sage-a izracunajte Mordell-Weilovu grupu te krivulje.
Koriste¢i taj rezultat dokaZite da jednadzba z* + y* = z? nema rjesenja u
prirodnim brojevima.

Rok za predaju zadace je cetvrtak 12.1.



