Parcijalne diferencijalne jednadzbe

Treca zadaca: Parcijalne diferencijalne jednadzbe I

1. [7] Neka je Q € R? otvoren i omeden. Za funkciju v € C?(CIQ) kazemo da je nadhar-
monicka ako u Q vrijedi —Av > 0.
(a) Dokazite da nadharmonicka funkcija v za svaku otvorenu kuglu K(x, ) C Q2 zadovoljava
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Uputa: Malo prilagodite dokaz za harmonicke funkcije.
(b) Koristeéi (a) dio pokazite da za nadharmonic¢ku funkciju v vrijedi princip mimimuma:

minv = minv.
ClQ FrQ

2. [6] Izvedite eksplicitnu formulu za rjesenje rubne zadace

Au=0,
u(—z,z) =0,
u(z,r) = wX[o,l](l’),

na skupu {(x1,22) € R? : 21 + 29 > 0, 21 — 29 < 0}, pri éemu je X[o,1] karakteristitna
funkcija segmenta [0, 1].

3. [6] Rijesite Cauchyjevu zadacu
{ w—Au=0 u RTxR?,
u(0, 21, x9) = sin(2z1 — 2) .
4. [6] Rijesite Cauchyjevu zadaéu

ur—Au=t+1 u RT xR?,
u(0,21,22) =0,
ur (0, 21, 02) = 7 .
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