Projektivna geometrija 2025./2026.

Domaca zadaca 9
1. Kvadrike Q, Q5 1 Q3 u PG(3,R) zadane su kvadratnim formama

fi(xo, 1, 22, 23) = 55(2) - x% - x% - -Tzz?,

fo(@o, o1, 23, 24) = ToT3 — 77 — 775

fa(wo, 21, 3, 24) = 25 + 25 + 25 — 23

Odredite njihove presjeke s “ravninom u beskonacnosti” zo = 0 i pokazite da su
projektivno ekvivalentne.

2. Kvadrike Q1, Q5 1 Q3 u PG(3,C) zadane su kvadratnim formama

fl(x07I1,x2,x3) = .Tg - x% - x% - ‘rg

fQ(LUOv Z, CL‘3,ZE4) - x(Q) + I’% + .',U% + I’%
f3(xo, 1, T3, T4) = ToXg — T12y

Pokazite da su nedegenerirane i projektivno ekvivalentne. Kojeg su tipa te tri
kvadrike (elipsoid, prazan skup ili hiperboloid)?

3. Nekaje f : R* — R kvadratni funkcional zadan s f(zg, z1, T2, 3) = T2+ Tx1 +T273
u kanononskoj bazi od R* te Q odgovarajuc¢a kvadrika u projektivnom prostoru
PG(3,R). Odredite matricu bilinearnog funkcionala By u kanonskoj bazi i dokazite
da je kvadrika Q nedegenerirana. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine Qr u
tocki T'=(0:1:0:0) i njezin presjek s Q. Je li Q elipsoid ili hiperboloid?

4. TIsti zadatak za f(zg,z1, T, 23) = 8 + 2wowy + 23 + 23, T=(1:-1:1:0).



