JMBAG IME I PREZIME

Teorija brojeva
2. kolokvij, 19.6.2024.

NAPOMENE: Vrijeme rjesavanja je 120 minuta. Ima ukupno pet zadataka. Odmah se cCitljivo potpisite.
Dozvoljeno je koristenje kalkulatora i dva papira A4 s formulama.

1. Nadite reduciranu kvadratnu formu ekvivalentnu sa 14322 + 25212 + 11292
2. Odredite sve funkcije f : Ng — Ny za koje vrijedi

f(mn) = f(m)f(n)i f(n+11) = f(n), Vm,n € Ny.
5+ /55
6 )

3. Odredite razvoj u jednostavni verizni razlomak broja

4. Nadite sve Pitagorine trokute u kojima je jedna stranica jednaka 124.

5. Odredite ima li jednadzba
2+ 22 = 82y* — 2

rjeSenja u prirodnim brojevima i, ako ima, nadite jedno rjeSenje za koje je x > 100.



RjeSenja:
1. 32% — 22y + 47y?
2. Rjesenja su ove 4 funkcije.

0, =0 (mod11),
i) =<1, £=1,3,4,5,9 (mod 11),
-1, ©=2,6,7,8,10 (mod 11)

0, =0 (mod 11),

1, inace

5%@ = [2,14,2, 9]

3.
4. (124,957,965), (124,1920,1924), (93,124, 155), (124, 3843, 3845)
5. (z,y) = (2942, 325)



JMBAG IME I PREZIME

Teorija brojeva
1. rok, 19.6.2024.

NAPOMENE: Vrijeme rjesavanja je 120 minuta. Ima ukupno Sest zadataka. Zadaci se rjeSavaju na ovim
papirima. Odmabh se Citljivo potpisite. Dozvoljeno je koristenje kalkulatora i dva papira A4 s formulama.

1. Rijesite sustav kongruencija
r=-1 (mod 24),

r=19 (mod 28),
r =26 (mod 63).
2. (a) Nadite najmanji primitivni korijen modulo 73.
(b) Rijesite (pomocu indeksa) kongruenciju 2?° = 41 (mod 73).

3. Izracunajte sljede¢e Legendreove simbole: (%), (%).

4. Nadite reduciranu kvadratnu formu ekvivalentnu sa 14322 4 252y2 + 11212

5. Odredite sve funkcije f : Ny — Ny za koje vrijedi

fmn) = f(m)f(n)i f(n+11) = f(n), Ym,n € Ny.

6. Odredite ima li jednadzba
2+ 22 = 82y* — 2

rjeSenja u prirodnim brojevima i, ako ima, nadite jedno rjeSenje za koje je x > 100.



RjeSenja:

x =215 (mod 504)

(a) 5 (b) 2 = 31,34,39,42 (mod 73)
(57) =1, (3) = —1

. 372% — 2zy + 4Ty?

. RjeSenja su ove 4 funkcije.

T Lo b0

0, x=0 (mod 11),
i) =<1, 2=1,3,4,59 (mod 11),
-1, ©=2,6,7,8,10 (mod 11)

0, =0 (mod 11),

1, inace

filz) =0, fo(x) =1, f3(x) = {

6. (z,y) = (2942, 325)



