Teorija skupova

PRVI KOLOKVI1J

18. travnja 2012.
TEORIJA
1 bod) Definirajte pojam particije skupa.
1 bod) Definirajte pojam prebrojivog skupa.
1 bod) Definirajte k(A) - k(B), ako su A i B skupovi.
) Iskazite aksiom ekstenzionalnosti.
1 bod) Iskazite aksiom para.
1 bod) Iskazite Cantor, Schroder, Bernsteinov teorem.
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4 boda) Dokazite da je skup racionalnih brojeva prebrojiv.
ZADACI
. Neka su A, B i C proizvoljni skupovi. Odredite odnos skupova
(AUC)AB i (AAB)UC.
Inkluzije dokazite, odnosno opovrgnite kontraprimjerima.

. Neka je p antisimetricna irefleksivna relacija, i p' njeno tranzitivho zatvorenje.
Dokazite ili opovrgnite: ako je p' refleksivna relacija, tada je nuzno i simetri¢na.

. Dokazite da je kardinalnost skupa nizova realnih brojeva kojima je slika skup svih
parnih prirodnih brojeva jednaka c.

. Odredite kardinalnost skupa funkcija f: R — R za koje postoji x € R takav da je
f'(@) = f"(z) = 0.

. Na skupu Z definirajmo relaciju < sa

a=<b akoisamoako O0<a<b i b<a<0 i a<0<<hb.

(a) Postoji li najmanji element u parcijalno uredenom skupu (Z, <)? Ako postoji,
odredite ga.

(b) Neka je Z_ = {a € Z | a < 0}. Ispitajte ima li skup Z_ infimum i supremum u
(Z, =) te ako ima, odredite ih.
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(1 bod) Definirajte pojam familije skupova.

(1 bod) Definirajte pojam neprebrojivog skupa.

(1 bod) Definirajte k(A)*® ako su A i B skupovi.

. (1 bod) Iskazite aksiom praznog skupa.

(1 bod) Iskazite shemu aksioma separacije.

(1 bod) Iskazite Knaster, Tarskijev teorem o fiksnoj tocki
(4 boda) Dokazite da vrijedi (0,1) ~ [0, 1].

ZADACI

. Neka su A, B i C proizvoljni skupovi. Odredite odnos skupova
(ANB)AC 1 (AAC)NB.

Inkluzije dokazite, odnosno opovrgnite kontraprimjerima.

. Neka je p antisimetricna irefleksivna relacija, i p' njeno tranzitivho zatvorenje.
Dokazite ili opovrgnite: ako je p' refleksivna relacija, tada je nuzno i simetri¢na.

. Dokazite da je kardinalnost skupa nizova realnih brojeva kojima je slika skup svih
neparnih cijelih brojeva jednaka c.

. Odredite kardinalnost skupa funkcija f: R — R za koje postoje a,b € R takvi da je
a < bivrijedi [* f(z)de = f(b) — f(a).

. Neka je K familija kona¢nih podskupova od N. Odredite (ako postoje) najmanji
i najve¢i element te sve minimalne i maksimalne elemente u parcijalno uredenom
skupu:

(a) (K, <)
(b) (K\{0}, <)



