Teorija skupova

Pismeni ispit — Prvi zimski rok

3. veljace 2025.

1. (20 bodova) Neka je S skup i R relacijana S. Za A < S definiramo skup
R[Al={be S| (Ja€ A)(aR b)}.
Dokazite da je R relacija ekvivalencije na S ako i samo ako za svaki skup A < S vrijedi

R[R[A]JU A= RA].

2. (20 bodova) Dokazite da je skup svih surjekcija s Q u Q@ ekvipotentan skupu svih strogo rastucih
surjekcijas Q u Q.

3. (20 bodova) Za svaki par navedenih skupova (uz standardni, odnosno antileksikografski uredaj)
provjerite jesu li medusobno sli¢ni.
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4. (20 bodova) PrikaZite u Cantorovoj normalnoj formi
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5. (20 bodova) Neka je A neprazan skup i R simetri¢na irefleksivna binarna relacija na A. KaZzemo
da je skup B < A povezan ako za svaki par a, b € B takav da je a # b postoji neki konacan niz
a= ap,a,...,a, = btakavdaje a; Raj;; zai =0,1,...,n—1. Neka je a € A element skupa A.
Dokazite da postoji maksimalan povezan podskup od A koji sadrZi a.

Vrijeme rje$avanja je 120 minuta. Svaki zadatak rjeSavajte na odvojenom papiru.
Nije dozvoljeno koristiti nista osim pribora za pisanje.



