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Mat. Broj (broj iznad slike u indeksu) Ime i Prezime

LINEARNA ALGEBRA ZA FIZI�ARE - popravak prvog kolokvija
27. velja£e 2007.

1. (2/0/-2 boda) Da li vektori e1 − e2, e2 − e3 i e3 − e1 razapinju R3? DA NE

2. (2/0/-2 boda) Da li je
( −1 0 0

0 −1 0
0 0 −1

)
matrica centralne simetrije x 7→ −x u R3? DA NE

3. (10 bodova) Rije²ite sustav




x1 + 2x2 − 2x3 = 3
5x1 + 8x2 − 6x3 = 14
3x1 + 4x2 − 2x3 = 8

4. (10 bodova) Izra£unajte A−1 za

A =




2 4 −4
1 3 −4
2 4 −3


 .

5. (5 bodova) Dokaºite da je sustav




x + 2y − 2z = −2
5x + 9y − 4z = −3
3x + 4y − 5z = −3

Cramerov i pomo¢u Cramerovog pravila izra£unajte x.

6. (5 bodova) Koriste¢i elementarne transformacije na retcima i stupcima izra£unajte deter-
minantu ∣∣∣∣∣∣∣∣

1 −1 2 1
2 −1 6 3
3 −1 8 7
3 0 9 10

∣∣∣∣∣∣∣∣
.

7. (5 bodova) Linearan operator A : R2 → R2 ima u kanonskoj bazi matri£ni zapis
[

1 −1
−1 1

]
.

Odredite njegov matri£ni zapis u bazi t1 = (3, 2), t2 = (4, 3).
8. (3 boda) Da li su vektori [

1
−1

]
,

[−2
2

]

linearno nezavisni?
9. (2 boda) Izra£unajte predznak permutacije 54321.
10. (2/0/-2 boda) Mnoºenje matrica je asocijativno. DA NE
11. (2/0/-2 boda) Ako je A kvadratna matrica reda 2, onda je det(2A) = 2 det(A). DA NE
12. (2/0/-2 boda) Napi²ite de�niciju traga kvadratne matrice.



1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 Σ

Mat. Broj (broj iznad slike u indeksu) Ime i Prezime

LINEARNA ALGEBRA ZA FIZI�ARE - popravak drugog kolokvija
27. velja£e 2007.

1. (2/0/-2 boda) Da li je W =

{(
η1

η2

)
∈ R2

∣∣∣ η2
1 = η2

}
potprostor od R2? DA NE

2. (5 bodova) Odredite dimenziju potprostora u R4 razapetog

vektorima




1
1
2
1


,




1
0
1
2


 i




−1
−2
−3
0


.

3. (7 bodova) Odredite bazu za sliku matrice A =




4 1 4
2 1 1
2 2 −1


.

4. (2/0/-2 boda) Moºe li rang linearnog operatora A : R6 → R3 biti dva puta ve¢i od defekta?
DA NE

5. (6 bodova) Zadani su vektori x =




1
0
−1


 i y =




5
2
1


. Izra£unajte ||2x||2 i (x + y|x− y).

6. (2/0/-2 boda) Ako je |(x|y)| = 12 i ||x|| ≤ 3, onda je ||y|| ≥ 4. DA NE

7. (5 bodova) Gram-Schmidtovim postupkom ortonormirajte vektore
(−1

1

)
,
(

0
−1

)
.

8. (2/0/-2 boda) Ako za vektore x, y ∈ Rn vrijedi ||x + y||2 = ||x||2 + ||y||2, onda je x ⊥ y.
DA NE

9. (6 bodova) Odredite kanonsku jednadºbu pravca koji prolazi to£kom (2, 3, 0) i presijeca
ravninu x + 2y − 3z = 0 u to£ki (1, 1, 1).

10. (5 bodova) Metodom najmanjih kvadrata rije²ite sistem jednadºbi
{

x− 2y = 0

x− 2y = 3

11. (6 bodova) Odredite svojstvene vrijednosti i pripadne svojstvene vektore matrice
A =

(−2 −3
1 2

)
.

12. (2/0/-2 boda) Matrica M =




1 −5 + i −1− i
5− i 3 0
1 + i 0 2


 je hermitska. DA NE


