JMBAG IME I PREZIME BROJ BODOVA

ELEMENTARNA MATEMATIKA 2
Prvi kolokvij — 4. svibnja 2021.

Na kolokviju nije dozvoljeno koristiti nista osim pribora za pisanje. Studenti koji u
potpunosti rijeSe neki zadatak i precizno zapiSu njegovo rjeSenje mogu na njemu dobiti
nagradni (deseti) bod.

Zadatak 1. (2-+4+3 boda)

(a) Precizno i u skladu s aksiomatskom izgradnjom geometrije ravnine definirajte slje-
deée pojmove: rotacija, konveksni skup.

(b) Bez koristenja teorema o sli¢nosti, dokazite Talesov teorem o proporcionalnosti: ako

su O, Al, AQ, Bl, B2 toc¢ke takve da je Al S OBl, A2 S OBQ, te AlAQ H BlBg,
onda je 104y _ [0Bi]
|OA2] |OB,|"

(c) Neka su A, B i C razlitite, nekolinearne tocke ravnine, te a = BC, b = AC,

¢ = AB pravci koji prolaze kroz njih, a s,, s, s. pripadne osne simetrije. Dokazite

da kompozicija s, o s, 0 s, nema niti jednu fiksnu tocku.

Sve svoje tvrdnje precizno iskazite i dokazite!
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Zadatak 2.  (4+5 bodova) Nad stranicama AB, BC' i C'D paralelograma ABCD
nacrtani su jednakokrac¢ni pravokutni trokuti ABE, BC'F i C'DG u kojima su stranice
BE, BF i DG hipotenuze.

(a) Dokazite da je ZCAD = ZCFQG.
(b) Odredite omjer duljina |GB| i |EF|.
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Zadatak 3. (415 boda) Neka je T teziste trokuta AABC i D poloviste stranice AB.
Kroz tocku T je povucen pravac p koji ne prolazi kroz niti jedan vrh trokuta AABC' te
se to¢ke A i B nalaze s iste strane pravca p. Oznacimo sa A;, Bi, C1, D; redom nozista
okomica na p iz tocaka A, B, C, D.

(a) Dokazite da je 2|DD;| = |AA;| + |BB,|.

(b) Dokazite da je |AA,|+ |BB;| = |CCY].
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Zadatak 4. (9 bodova) Neka je ABC'D tetivan Cetverokut i S sjeciste njegovih dijago-
nala. Oznac¢imosa E, F, G, H nozista okomica iz S redom na stranice AB, BC', C'D, AD.
Dokazite da je EFGH tangencijalan ¢etverokut.




JMBAG IME I PREZIME BROJ BODOVA

ELEMENTARNA MATEMATIKA 2
Prvi kolokvij — 4. svibnja 2021.

Zadatak 5. (9 bodova) Na stranici AB trokuta ABC nalazi se tocka M za koju je
|AM| : [MB| =1:5, a na stranici AC lezi tocka N takva da je |[AN|: [NC|=2:1. U
kojem omjeru sjeciSte duzina BN i CM dijeli duzinu BN?



