
JMBAG IME I PREZIME BROJ BODOVA

ELEMENTARNA MATEMATIKA 2

Prvi kolokvij � 28. lipnja 2019.

Na kolokviju nije dozvoljeno koristiti ni²ta osim pribora za pisanje. Studenti koji u
potpunosti rije²e neki zadatak i precizno zapi²u njegovo rje²enje mogu na njemu dobiti
nagradni (deseti) bod.

Zadatak 1. (2+3+4 boda)

(a) De�nirajte pojmove vektorskog i skalarnog produkta u V 3.

(b) Dokaºite da za sve ~a, ~b, ~c ∈ V 3 vrijedi

(~a×~b) · ~c = ~a · (~b× ~c).

(c) Neka su A = (a1, a2, a3), B = (b1, b2, b3) i C = (c1, c2, c3) dane to£ke te neka je π
ravnina odre�ena to£kama A, B i ishodi²tem. Izvedite formulu za udaljenost to£ke
C i ravnine π.

Sve svoje tvrdnje precizno iskaºite i dokaºite!
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Prvi kolokvij � 28. lipnja 2019.

Zadatak 2. (9 bodova) Odredite pravac p koji sije£e ravninu π . . . 2x− y + 5z = 6 pod
kutem od π

3
u to£ki T i ortogonalna projekcija p′ na π mu prolazi to£kama S1 = (1,−4, 0)

i S2 = (3,−5,−1) za koje vrijedi |TS1| = 1 i |TS2| = 2.
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Zadatak 3. (6 + 3 boda)Zadani su pravci p i q jednadºbama:
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(a) Odredite jednadºbu zajedni£ke normale n pravaca p i q te koordinate to£aka A i B,
pri £emu je A presjek pravca p i normale n, a B presjek pravca q i normale n.

(b) Dana je to£ka X = (λ, λ, λ). Odredite sve λ ∈ R takve da je povr²ina trokuta ABX
jednaka 1.
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Zadatak 4. (9 bodova) U prostoru su dane to£ke A = (0, 1,−1), B = (1, 1, 1) i C =
(2, 2, 2). Neka je D presjek simetrale ∠BAC i stranice BC. Odredite jednadºbu ravnine
koja sadrºi to£ku D i pravac p zadan kao presjek ravnina

π1 · · ·x+ 3y + 2z − 1 = 0 i π2 · · · 4x− y + 3z + 4 = 0.
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Zadatak 5. (5+4 boda) Zadani su vektori ~a = (1, 1, 2), ~b = (1, 2, 1), ~c = (2, 1, 1). Neka
su x, y ≥ 0, takvi da vrijedi x+y = 1 i neka je V (x, y) volumen paralelepipeda razapetog

vektorima ~ax+~by, ~bx+ ~cy, ~cx+ ~ay. Odredite:

(a) maksimum od V (x, y),

(b) minimum od V (x, y).
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Prvi kolokvij � 28. lipnja 2019.

Na kolokviju nije dozvoljeno koristiti ni²ta osim pribora za pisanje. Studenti koji u
potpunosti rije²e neki zadatak i precizno zapi²u njegovo rje²enje mogu na njemu dobiti
nagradni (deseti) bod.

Zadatak 1. (2+3+4 boda)

(a) De�nirajte pojmove vektorskog i skalarnog produkta u V 3.

(b) Dokaºite da za sve ~a, ~b, ~c ∈ V 3 vrijedi

(~a×~b) · ~c = ~a · (~b× ~c).

(c) Neka su A = (a1, a2, a3), B = (b1, b2, b3) i C = (c1, c2, c3) dane to£ke te neka je π
ravnina odre�ena to£kama A, B i ishodi²tem. Izvedite formulu za udaljenost to£ke
C i ravnine π.

Sve svoje tvrdnje precizno iskaºite i dokaºite!
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Zadatak 2. (9 bodova) Odredite pravac q koji sije£e ravninu ρ . . . 2x − y + 5z = 6 pod
kutem od π

3
u to£ki S i ortogonalna projekcija q′ na ρ mu prolazi to£kama T1 = (1,−4, 0)

i T2 = (3,−5,−1) za koje vrijedi |ST1| = 1 i |ST2| = 2.
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(a) Odredite jednadºbu zajedni£ke normale n pravaca p i q te koordinate to£aka A i B,
pri £emu je A presjek pravca p i normale n, a B presjek pravca q i normale n.

(b) Dana je to£ka X = (λ, λ, λ). Odredite sve λ ∈ R takve da je povr²ina trokuta ABX
jednaka 1.
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Zadatak 4. (9 bodova) U prostoru su dane to£ke A = (−1, 0, 1), B = (2, 2, 2) i C =
(1, 1, 1). Neka je D presjek simetrale ∠BAC i stranice BC. Odredite jednadºbu ravnine
koja sadrºi to£ku D i pravac p zadan kao presjek ravnina

π1 · · · 3x+ 4y − z + 4 = 0 i π2 · · · 2x+ y + 3z − 1 = 0.
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Zadatak 5. (5+4 boda) Zadani su vektori ~a = (1, 0, 3), ~b = (0, 3, 1), ~c = (3, 1, 0). Neka
su x, y ≥ 0, takvi da vrijedi x+y = 1 i neka je V (x, y) volumen paralelepipeda razapetog

vektorima ~ax+~by, ~bx+ ~cy, ~cx+ ~ay. Odredite:

(a) maksimum od V (x, y),

(b) minimum od V (x, y).


