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Elementarne funkcije

Polinomi
P(X) = an X"+ a1 X" 1+ ... +a;x+ag, zaag, ...,an€R, a,#0

Domena: R

Racionalne funkcije

f(x)= P gdje su p i g polinomi.

qx)

Domena: R\{x | q(x) = 0}

Apsolutna vrijednost i signum

1, x>0
RS x=0 _ (0 x=0
|X|_{—x, X <0 sgn x = { 0, x=
-1, x<0
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Eksponencijalne funkcije
f(x)y=a* a>0, a1
y y

a>1 O<a<1l
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X X

Domena: R, slika; Rt ={xeR | x> 0}.

Funkcija strogo raste za a > 0, a strogo pada za 0 < a < 1.

Svojstva: a*"Y =a*-a¥, (@)’ =a*

VaZna baza: e = 2.7182818284590452353602874713526624977572470936999595749669676...
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Logaritamske funkcije

fx)=1log,(x), a>0, a+1
Za a=10 piSese f(x)=logx, aza a=¢e oznakaje f(x)=Inx.

y y

a>1
O<a<l

i
X

Domena: R* ={xeR | x>0}, slika: R.
Funkcija strogo raste zaa > 1, a strogo pada za 0 < a < 1.
Logaritamska funkcija je inverzna eksponencijalnoj: log,(@*) = x, ¥ xeR; a'%%:® =x, V x>0

. log (X
Svojstva: log,(x-y) = log(X) +10g,(y), log,(x¥) = y-log,(x), log,(x) = g_b()
log,(a)
Opca potencija i korijeni
f(x)=x% aeR
y y y
a>1 O<a<1l a<0
X X X

Opéu potenciju mozemo definirati pomocéu eksponencijalne i logaritamske funkcije: x2 = ¥ Uz tu definiciju domena je
R*, ali se za neke vrijednosti od a moze proSiriti na cijeli R (npr. za a € N). Funkcija strogo raste za a > 0, a strogo pada za
a < 0. Za a = 0 funkcija je konstantna.

Pomocu opée potencije mozemo definirati korijene: v/x = x*", neN. Za neparne n funkciju prosirujemo na cijeli R po
neparnosti (tj. tako da vrijedi vV —x = —v/x).

Oprez! Vx2 = |x|
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Trigonometrijske funkcije

Sinus: f(x) =sinx
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Kosinus: f(x) = cos x
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Domena: R; slika: [—1, 1]. Funkcija je periodi¢na temeljnog perioda 27 i neparna.
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Domena: R; slika: [-1, 1]. Funkcija je periodi¢na temeljnog perioda 27 i parna.
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Tangens: f(x)=tgx = — Kotangens: f(x)=ctgx =
y
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Funkcije su periodi¢ne temeljnog perioda 7 i neparne.
Tangens: domena [R\{% +kn | ke 2z}, slika R. Kotangens: domena R\{kx | k € Z}, slika R.

Koriste se i funkcije sekans scx = —— i kosekans cscx =

COS X

1
sinx *

Osnovne relacije za trigonometrijske funkcije: sin® x + cos? x = 1,

sin(x + y) =siNXCOS Yy +COSXSiny, COS(X+Y)=C0OSXCOSYy Fsinxsiny,
sin2x = 2sin X cos X, cost:coszx—sinzx,singz (1—cosx)/2,cos§

Xty

sinx +siny = 2sin(55%) cos(<5%), sinx —siny = 2 cos(5%) sin(5%),

Cos X +€os Y = 2 cos(<5L) cos(<5L), cosx —cosy = —2sin(5E) sin(<2),
sinxsiny = %[cos(x —Y)—Cos(X+ V)], cosxcosy = %[cos(x —Y) + COS(X + V)],

sinxcosy = %[sin(x —y)+sin(x+ y)].

U Bronstejnu na str. 231-234 navedene su joS mnoge sli¢ne formule.

V(@ +cosx)/2,
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Arkus funkcije

Arkus sinus: f(x) = arcsinx Arkus kosinus: f(x) = arc cos x
y y
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Domena: [-1, 1]; slika: [- 5, F]. Domena: [-1, 1]; slika: [0, x].
Funkcija je rastuca i neparna. Funkcija je padajuéa.

Arkus tangens: f(x) = arctgx

y
s
e el e
X
Jt
R
Domena: R; slika: (—%, ). Funkcija je rastuca i neparna.
Arkus kotangens: f(x) = arc ctg x
y
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Domena: R; slika: (0, 7). Funkcija je padajuca.

Arkus funkcije su inverzne trigonometrijskim funkcijama:

arcsin(sinx) =x, Vxe[~%, 5]; arccos(cosx) =%, Vxe[0,n]; arctg(tgx) =X, Vxe({-%, 3)
arcctg(ctgx) =%, VY xe(0, m); sin(arcsinx)=x, ¥xe[-1, 1]; cos(arccosx) =X, Y xe[-1,1]
tg(arctgx) =x, ¥xeR; ctg(arcctgx) =%, YxeR

Adicione i ostale formule za arkus funkcije nalaze se u Bronstejnu na str. 240-242.



