
Elementarne funkcije

Polinomi

pHxL = an xn + an-1 xn-1 + … + a1 x + a0,  za a0, …, an œ , an ∫ 0

Domena:  

Racionalne funkcije

f HxL =
pHxL

ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ
qHxL ,    gdje su p i q polinomi.

Domena:   \ 8x » qHxL = 0<

Apsolutna vrijednost i signum

            » x » = 9 x, x ¥ 0
-x, x < 0

                                     sgn x = 9
1, x > 0
0, x = 0

-1, x < 0
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Eksponencijalne funkcije

f HxL = ax, a > 0, a ∫ 1
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Domena:  ,   slika:  + = 8x œ  » x > 0<.
Funkcija strogo raste za a > 0, a strogo pada za 0 < a < 1.
Svojstva:     ax+y = ax ÿ ay,    HaxLy = axÿy

Važna baza:  e = 2.7182818284590452353602874713526624977572470936999595749669676...
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Logaritamske funkcije

f HxL = log aHxL, a > 0, a ∫ 1
Za  a = 10  piše se  f HxL = log x,  a za  a = e  oznaka je  f HxL = ln x.
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Domena:  + = 8x œ  » x > 0<,   slika:  .
Funkcija strogo raste za a > 1, a strogo pada za 0 < a < 1.
Logaritamska funkcija je inverzna eksponencijalnoj:  log aHaxL = x, " x œ ;   alog aHxL = x, " x > 0

Svojstva:  log aHx ÿ yL = log aHxL + log aHyL,  log aHxyL = y ÿlog aHxL,  log aHxL =
log bHxLÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ
log bHaL

Op a potencija i korijeni

f HxL = xa, a œ 
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Op u potenciju možemo definirati pomo u eksponencijalne i logaritamske funkcije:  xa = eaÿlnHxL. Uz tu definiciju domena je
+, ali se za neke vrijednosti od a može proširiti na cijeli  (npr. za a œ ). Funkcija strogo raste za a > 0, a strogo pada za
a < 0. Za a = 0 funkcija je konstantna.
Pomo u op e potencije možemo definirati korijene:  è!!!xn

= x1ên, n œ . Za neparne n funkciju proširujemo na cijeli  po
neparnosti (tj. tako da vrijedi è!!!!!!!

-xn
= -

è!!!xn ).

Oprez!    è!!!!!x2 = » x »
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Trigonometrijske funkcije

Sinus:  f HxL = sin x
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Domena:  ;  slika:  @-1, 1D. Funkcija je periodi na temeljnog perioda 2p i neparna.

Kosinus:  f HxL = cos x
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Domena:  ;  slika:  @-1, 1D. Funkcija je periodi na temeljnog perioda 2p i parna.

             Tangens:  f HxL = tg x = sin xÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅcos x                                           Kotangens:  f HxL = ctg x = cos xÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅsin x
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Funkcije su periodi ne temeljnog perioda p i neparne. 
Tangens: domena   \ 8 pÅÅÅÅ2 + k p » k œ < ,  slika  .  Kotangens: domena   \ 8k p » k œ < ,  slika  .

Koriste se i funkcije sekans  sc x = 1ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅcos x  i kosekans  csc x = 1ÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅsin x .

Osnovne relacije za trigonometrijske funkcije:   sin2 x + cos2 x = 1,  
sinHx ≤ yL = sin x cos y ≤ cos x sin y,  cosHx ≤ yL = cos x cos y ¡ sin x sin y,
sin 2 x = 2 sin x cos x,  cos 2 x = cos2 x - sin2 x, sin xÅÅÅÅ2 =

è!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!H1 - cos xL ê 2 , cos xÅÅÅÅ2 =
è!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!!H1 + cos xL ê 2 ,

sin x + sin y = 2 sinH x+yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L cosH x-yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L,  sin x - sin y = 2 cosH x+yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L sinH x-yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L,
cos x + cos y = 2 cosH x+yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L cosH x-yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L,  cos x - cos y = -2 sinH x+yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L sinH x-yÅÅÅÅÅÅÅÅÅÅ2 L,
sin x sin y = 1ÅÅÅÅ2 @cosHx - yL - cosHx + yLD,  cos x cos y = 1ÅÅÅÅ2 @cosHx - yL + cosHx + yLD, 
sin x cos y = 1ÅÅÅÅ2 @sinHx - yL + sinHx + yLD.
U Bronštejnu na str. 231-234 navedene su još mnoge sli ne formule.
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Arkus funkcije

  Arkus sinus: f HxL = arc sin x                          Arkus kosinus: f HxL = arc cos x
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Domena: @-1, 1D;  slika: @- pÅÅÅÅ2 , pÅÅÅÅ2 D.                     Domena: @-1, 1D;  slika: @0, pD.
Funkcija je rastu a i neparna.                              Funkcija je padaju a.

Arkus tangens:  f HxL = arc tg x
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Domena:  ;  slika:  X- pÅÅÅÅ2 , pÅÅÅÅ2 \. Funkcija je rastu a i neparna.

Arkus kotangens:  f HxL = arc ctg x
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Domena:  ;  slika:  X0, p\. Funkcija je padaju a.

Arkus funkcije su inverzne trigonometrijskim funkcijama:
arc sinH sin x L = x, " x œ @- pÅÅÅÅ2 , pÅÅÅÅ2 D ;  arc cosH cos x L = x, " x œ @0, pD ;  arc tgH tg x L = x, " x œ X- pÅÅÅÅ2 , pÅÅÅÅ2 \
arc ctgH ctg x L = x, " x œ X0, p\;  sinH arc sin x L = x, " x œ @-1, 1D;  cosH arc cos x L = x, " x œ @-1, 1D
tgH arc tg x L = x, " x œ ;  ctgH arc ctg x L = x, " x œ 

Adicione i ostale formule za arkus funkcije nalaze se u Bronštejnu na str. 240-242.
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