Uvod u aritmetiku eliptičkih krivulja (60 sati)
U kolegiju se obrađuju osnovni pojmovi eliptičkih krivulja nad poljem racionalnih brojeva: grupni zakon, endomorfizmi i izogenije,  torzija, rang, redukcija, minimalni model, l-adska reprezentacija, L-funkcija, twist-ovi. Cilj kolegija je usvajanje temeljnih znanja potrebnih za proučavanje važnih algoritama na eliptičkim krivuljama i s eliptičkim krivuljama.  Pristup je relativno elementaran. Potrebno predznanje: elementi algebre, geometrije, analize  i teorije brojeva na dodiplomskoj razini. 
Teme:

1. Uvod i motivacija.  Integrali racionalnih funkcija i eliptički integrali. Konike i krivulje višeg reda. Parametrizacija. Genus kompaktne orijentirane plohe. Aritmetika i geometrija. 

2. Eliptičke krivulje nad C (skica).  Kompleksni torus. Eliptičke funkcije.
3. Grupni zakon. Projektivne koordinate. Weierstrassova jednadžba. Grupni zakon. Endomorfizmi, automorfizmi, izogenije.                                                                                                                                                                                                                                                                                                          
4. Eliptičke krivulje nad Q. Racionalne torzione točke. Mordell-Weilov teorem (formulacija). Nagell-Lutzov teorem.
5. Eliptičke krivulje nad konačnim poljem. Redukcija modulo p. Minimalni model. Hasseov teorem (formulacija). Zeta funkcija.
6. Mordell-Weilov teorem (skica dokaza).

7. L-funkcija. Galoisova grupa od Q. l-adske reprezentacije Galoisove grupe. Hasseov teorem (dokaz). L-funkcija eliptičke krivulje. Funkcionalna jednadžba (formulacija). Modularnost eliptičkih krivulja nad Q (skica).
8. Kvadratni twist.   Familije eliptičkih krivulja. Familija kvadratnih twistova.
9. Standardne slutnje o  eliptičkim krivuljama (skica).

10. Primjena eliptičkih krivulja (skica).
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