Odabrana poglavlja Soboljevljevih prostora
2. zadaca - 26.1.2018.

1. Neka je u : (0,1) — R dana funkcija i neka je @ njeno prosirenje nulom na R. Dokazite sljedece
tvrdnje:

(a) ako je u € WyP((0,1)), p € [1,00), onda je &t € WHP(R).
(b) ako je u € LP((0,1)) i & € WHP(R), p € [1,00), onda je u € WP((0,1)).

(c) ako je u € LP({0,1)), p € (1,00), dokazite da je u € WP ((0,1)) ako i samo ako postoji
konstanta C' > 0 takva da vrijedi

(Ve € CL(R) ‘/ﬂgp’dw’ < Cllglly
R
2. Konstruirajte primjer funkcije u € W*1((0,1)) takve da je u(0) = «/(0) = 0, % ¢ L'((0, 1)),
te Y & L1((0,1)).
3. Dokazite da za svaki € > 0 postoji konstanta C. > 0 za koju vrijedi

(Yu € WH((0,1)))  [u(1)]* < ellu'll3 + Cellull3-

4. Dokazite da za Q = (0,1) i p € [1, o0] postoji konstanta C' > 0 takva da vrijedi

(Vu € WH(Q))  lu—all, < Cl[Vul,,

L

gdje je u = il fQ udx. Mozete li tvrdnju dokazati za opéenitiju domenu 27

Rok za predaju zadace: 2.3.2018.



